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ELEMENTI
LIBRO |

Termini?

1 Traduco con termini, il greco 0ol piuttosto
che con definizioni, come si fa comunemente,
perché queste prime pagine introduttorie, invece
che definizioni matematiche, sono piuttosto
chiarimenti o spiegazioni analoghe a quelle che
si danno oggi nei dizionari. Queste prime pagine
contenenti queste prime spiegazioni, i postulati e
le nozioni comuni, sono state, con tutta probabili-
ta, assai alterate e deformate durante i molti se-
coli nei quali questo libro fu adoperato nelle scuo-
le. E lecito supporre che le pagine introduttorie

originarie fossero tanto eleganti e sobrie quanto
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1. PUNTO e ci0o che non ha patrti.

2. LINEA una lunghezza senza larghezza.

3. ESTREMI DI UNA LINEA SoOn punti.

4. LINEA RETTA € quella che e posta in pari ri-
spetto ai suoi punti.

5. SUPERFICIE € ci0 che ha soltanto lunghezza
e larghezza.

6. ESTREMI DI UNA SUPERFICIE son linee.

7. SUPERFICIE PIANA € quella posta in patri ri-
spetto alle sue rette.

8. ANGOLO PIANO e I'inclinazione di due linee in
un piano che si toccano, ma non sono per diritto.

9. Quando le linee comprendenti un angolo son
rette, 'angolo si chiama RETTILINEO.

10. Se una retta posta sopra una retta, fa gli

angoli adiacenti eguali tra loro, ognuno dei due

son quelle che si trovano premesse agli scritti di

Archimede e di Apollonio.
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angoli eguali € RETTO, e la retta posta si chiama
PERPENDICOLARE a quella su cui é stata posta.

11. ANGOLO OTTUSO e quello maggiore di un
retto.

12. AcuTo e quello minore di un retto.

13. TERMINE € I'estremo di qualche cosa.

14. FIGURA e cio che € compreso da uno o pil
termini.

15. CIRCOLO € una figura piana, compresa da
una sola linea, tale che tutte le rette condotte ad
essa da un punto posto entro la figura, sono
eguali tra loro.

16. CENTRO DEL CIRCOLO si chiama quel punto.

17. DIAMETRO DEL CIRCOLO € una retta condotta
per il centro, e terminata ad ognuna delle parti al-
la circonferenza del circolo, la quale divide anche
il circolo per meta.

18. SEMICIRCOLO ¢ la figura compresa dal dia-
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metro e dalla circonferenza da esso tagliata.

Il centro del semicircolo € lo stesso del centro
del circolo.

19. FIGURE RETTILINEE son quelle comprese da
rette, TRILATERE da tre, QUADRILATERE da quattro,
MULTILATERE quelle comprese da piu di quattro.

20. Tra le figure trilatere € TRIANGOLO
EQUILATERO quello che ha i tre lati eguali;
ISOSCELE quello che ha due soli lati eguali;
SCALENO quello che ha i tre lati diseguali.

21. Inoltre tra le figure trilatere, & TRIANGOLO
RETTANGOLO quello che ha un angolo retto,
OTTUSANGOLO quello che ha un angolo ottuso,

ACUTANGOLO quello che ha i tre angoli acuti.?

2 Si notino le inaspettate definizioni di triangolo
scaleno, e di triangolo acutangolo, le quali obbli-
gano subito a riflettere, chi per la prima volta sen-

te parlare di geometria.
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22. Tra le figure quadrilatere € QUADRATO quella
che é equilatera e rettangola; OBLUNGO quella
che e rettangola ma non equilatera; ROMBO quel-
la che & equilatera ma non rettangola; ROMBOIDE
quella che hai lati e gli angoli opposti eguali tra
loro, ma non € né equilatera, né rettangola; si
chiamino TRAPEZI® tutti gli altri quadrilateri.

23. PARALLELE sono rette, le quali sono nello
stesso piano, e prolungate all’infinito da ognuna
delle due parti, da nessuna delle due parti si in-

contrano tra loro.?

3 L'uso di chiamar trapezii i quadrilateri aventi
due lati paralleli € posteriore ad Euclide.

4 Si noti che dire che due rette nello stesso pia-
no incontrate da un’altra retta, si incontrano tra
loro, val quanto dire che le tre rette formano un
triangolo; e che invece il dire che due rette nello

stesso piano incontrate da una terza non s’incon-
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Postulati.

1. Si ammetta di poter tirare da ogni punto ad
ogni [altro] punto, una linea retta;

2. e di poter prolungare continuamente per di-
ritto una linea retta terminata;

3. e con ogni centro e con ogni distanza, de-
scrivere un circolo;

4. e che tutti gli angoli retti sono eguali tra loro;
5. e che se una retta incontrando due rette, fa
gli angoli interni e dalla stessa parte minori di due
retti, le due rette prolungate all'infinito, si incon-

trano da quella parte nella quale gli angoli son

minori di due retti.>

trano tra loro, val quanto dire che esse sono pa-
rallele, ovvero val quanto dire che le tre rette non
formano un triangolo.

5 Questo postulato e adoperato per la prima

volta nella proposizione (29).
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Nozioni comuni.®

1. Le cose eguali ad una stessa, sono eguali
tra loro.

2. E se a cose eguali si aggiungono cose egua-
li, i tutti sono eguali.

3. E se da cose eguali si tolgono cose eguali, i
resti sono eguali.

4. E le cose sovrapponentisi 'una sull’altra, so-

no eguali tra loro.’

6 La parola assiomi non € adoperata da Eucli-
de. Aristotile li aveva chiamati koivai d6éat, opi-
nioni comuni, suggerendo cosi forse la frase Eu-
clidea.

7 Euclide adopera nella (4) anche la proposi-
zione inversa che cioe cose equali tra loro si pos-
sono sovrapporre 'una sull’altra. La distinzione
tra eqguaglianza e sovrapponibilita € assai sottile.

Euclide pero non fa una teoria generale della
7



5. E il tutto € maggior della parte.

sovrapposizione. Una teoria completa della con-
gruenza (ovvero sovrapponibilita delle figure) e
stata costruita da PASCH, Vorlesungen (ber
neuere Geometrie, Leipzig, 1882, ed esposta con
molte semplificazioni da G. PEANO, Sui fonda-
menti della geometria, Riv. di Mat., 1894, t. 4 p.
75 e seqg.

A me sembra pero preferibile, quando si voglia
fare questa distinzione, conservare alla parola
eguali il senso che essa ha nella logica, ricorren-
do invece che alla creazione di una nuova rela-
zione di congruenza, ad una frase un po’ piu
complessa come eguali in forma, di equal figura,

etc.



LIBRO PRIMO

1. — Sopra una retta data terminata, costruire

un triangolo equilatero.®

Sia AB la retta data terminata.

Nelle citazioni, i termini si indicheranno cosi: (T
10); i postulati, cosi: (P 3); le nozioni comuni cosi
(C 2); e le proposizioni col semplice numero (17).

8 Si e obiettato a questa dimostrazione e a
quella della successiva (22), che in esse Euclide
ammette come evidente, che se un circolo ha il
centro su di un altro circolo, ed un punto interno
ad esso, lo taglia. Si e tentato di dimostrare re-
centemente questa proposizione per mezzo di al-
tri postulati, assai piu complicati. Sembra pero
pil semplice 'ammettere tacitamente questa pro-

posizione, come parve evidente ad Euclide.
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Si deve sulla retta AB costruire un triangolo

equilatero.
L Con centro A e di-
A\ stanza AB si descri-
va (P3) il circolo
' BlrA, e di nuovo con
centro B e distanza
BA si descriva (P3) il circolo ArE, e dal punto I" in
cui i circoli si tagliano tra loro, si conducano (P1)
ai punti A, B le rette A, I'B.

E poiché il punto A e centro del circolo 'AB, la
Al e eguale (T15) alla AB. E di nuovo, poiché il
punto B € centro del circolo FAE, la BI" € eguale
alla BA (T15). Ma si e gia dimostrato che A €
eguale alla AB. Dunque ognuna delle A, 'B e
eguale alla AB. Ma cose eguali ad una stessa so-
no eguali tra loro (C1), dunque la rA e eguale alla

B. Dunque le tre I'A, AB, 'B sono eguali tra loro.
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Dunque il triangolo ABI" e equilatero ed e co-
struito sulla retta data terminata AB, come dove-

vasi fare.

2. — Ad un dato punto apporre una retta egua-

le ad una data retta.®

9 Questa proposizione ha molti casi, gia analiz-
zati da Proclo. A seconda della disposizione delle
figure occorre cambiare alcune parole nella dimo-
strazione. Si puo pero sempre ridursi al caso
esposto da Euclide. E infine da osservarsi che in
altre proposizioni (per es. nella 7) Euclide svilup-
pa soltanto il caso piu difficile.

L'interesse di questa proposizione e duplice.
Essa é anzitutto una elegante applicazione della
proposizione precedente e delle nozioni comuni.
In secondo luogo essa rende inutile il trasporto di
una retta nel piano, potendosi supporre con A.

De Morgan, che il compasso adoperato da Eucli-
11



Sia A il punto dato, e sia Bl la retta data. Si de-
ve al punto A apporre una retta eguale alla retta
data B

Si conduca infatti dal punto A al punto B la retta
AB (P1), e si costruisca su di essa il triangolo
equilatero AAB (1), e si prolunghino per diritto
(P2) alle AA, AB le rette AE, BZ, e con centro B e
distanza Bl si descriva il circolo FTHO (P3), ed
ancora con centro A e distanza AH si descriva
(P3) il circolo HKA.

Poiché il punto
B e centro del
circolo MBO, la
Bl e equale alla

BH. Ed ancora

unte, appena

riga sia cosi fatta

che su di essa non si possano far segni.
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poiché il punto A é centro del circolo HKT, la AA e
eguale alla AH, delle quali la parte AA e eguale
alla AB. Dunque il resto AA é eguale al resto BH
(C3). Ma si e dimostrato che la BI" e eguale alla
BH. Dunque ognuna delle due AA, Bl e eguale
alla BH. Ma cose eguali ad una stessa sono
eguali tra loro (C1), e percio la AA € eguale alla
Br.

Dunque al punto dato A si € apposta la AA,

eguale alla retta data BI, come dovevasi fare.

3. — Date due rette diseguali, dalla maggiore

tagliare una retta equale alla minore.1°

10 Lo scopo di questa proposizione, come
guello della precedente, € di evitare il trasporto di
una retta nel piano (poiché per mezzo di questo
trasporto i problemi (2) e (3) si risolvono imme-
diatamente), e di limitarsi alle operazioni ammes-

se dai primi tre postulati.
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Siano AB, I le due rette date diseguali delle
quali AB sia la maggiore.
r Si deve allora
dalla maggiore

AB tagliare una

A B retta eguale alla
l.

Z Si apponga al
punto A, la AA eguale alla retta I (2), e con cen-
tro A e distanza AA si descriva il circolo AEZ
(P3).

E poiché il punto A é centro del circolo AEZ é
AE eguale alla AA (T15); ma anche la " € eguale
alla AA. Dunque ognuna delle AE, I e eguale alla
AA. Dunque (C1) anche la I & eguale alla AE.

Dunque, date due rette diseguali dalla maggio-
re si e tagliata una retta eguale alla minore, come

dovevasi fare.
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4. — Se due triangoli hanno due lati equali a
due lati, ciascuno a ciascuno, ed un angolo
eguale ad un angolo, quello cioé compreso dalle
rette eguali, avranno anche la base eguale alla
base, e il triangolo sara eguale al triangolo, ed i
restanti angoli saranno eguali ai restanti angoll,
ciascuno a ciascuno, quelli a cui sottendono lati

eguali. 1t

11 Si noti che nell’enunciato € detto «angolo...
compreso dalle rette eguali», € non «compreso
dai lati eguali», per conservare la frase adoperata
per definire un angolo (T 9).

E stato obiettato a questa proposizione che es-
sa implica postulati non formulati, e che e quindi
pil semplice assumerla tutta intera come un po-
stulato (per es. HILBERT, Grundlagen der Geome-
trie, p. 9), ma l'osservazione € antica (IACOBI

PELETARII, In Euclidis Elementa geometrica de-
15



Siano i due triangoli, aventi due lati AB, Al
eguali ai due lati AE, AZ ciascuno a ciascuno, e
I'angolo BAI eguale all’angolo EAZ.

A A Dico che an-

297, p. 15: «....

rum esse, ne-
B r E 2.

gue probatione egere, sed Definitionis cuiusdam

loco habendum esse»).

Si osservi pero che per mezzo di questa propo-
sizione Euclide, ricorrendo piu volte alla nozione
comune (C 4), dimostra che la sovrapposizione di
due triangoli eguali si pu0 fare sovrapponendo
soltanto un lato ed un angolo di esso. La dimo-
strazione di Euclide, accenna assai in scorcio, ad
una possibile teoria della sovrapposizione.

Questo metodo di dimostrare I'eguaglianza di
due figure per sovrapposizione, sembra piu anti-

co di Euclide. Infatti Proclo riferisce (HEATH p.
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che la base BI" € eguale alla base EZ, e che il tri-
angolo ABI sara eguale al triangolo AEZ, e che i
restanti angoli saranno eguali ai restanti angoli

ciascuno a ciascuno, quelli a cui sottendono lati

253) che TALETE collo stesso metodo avrebbe di-
mostrato che ogni diametro taglia il circolo in due
parti eguali.

Si noti ancora che la (4) ha una immediata ap-
plicazione in agrimensura e in topografia. Se si
ha una linea poligonale piana, e di essa si cono-
scono tutti i lati, e gli angoli che ogni lato fa con
guello che lo segue, la linea poligonale e determi-
nata, cioé due linee poligonali aventi i lati e gli
angoli anzidetti ordinatamente eguali, sono egua-
Ii.

La dimostrazione si conduce come quella della
(4).

Se si congiunge ogni vertice della poligonale,
17



eguali, ABI eguale a AEZ, e AI'B [eguale] a AZE.
Infatti sovrapposto il triangolo ABI™ al triangolo
AEZ e posto il punto A sul punto A e il lato AB sul
lato AE, anche il punto B si sovrapporra al punto
E, per essere AB eguale alla AE (C4 nota). E so-
vrapposta la AB alla AE, anche la Al" si sovrap-
porra alla AZ per esser I'angolo BAl eguale a
EAZ. Percio anche il punto I si sovrapporra al
punto Z per esser di nuovo eguale Al alla AZ (C4
nota). Ma anche B e sovrapposto ad E. Percio
anche la base BI" si sovrapporra alla base EZ.
Poiché se B € posto su E e I su Z, se la base Bl
non e sovrapposta alla base EZ, due rette com-
prenderebbero uno spazio, cid che e impossibile.
Sara quindi anche la base BIl" sovrapposta alla

base EZ, e sara ad essa eguale. Dunque anche

con quello che lo precede di due posti, si ha una

catena rigida di triangoli.
18



tutto il triangolo ABI sara sovrapposto al triango-
lo AEZ e sara ad esso eguale (C4), ed i restanti
angoli saranno sovrapposti ai restanti angoli, e
ad essi saranno eguali (C4), cio0 ABI eguale a
AEZ, ed AI'B eguale a AZE.

Dunque, se due triangoli, etc., come dovevasi

dimostrare.

5. — Gli angoli alla base dei triangoli isosceli
sono eguali tra loro, e, prolungati i lati equali, gli

angoli sotto la base, saranno eguali tra loro.*?

12 Si noti che il ragionamento ha una lieve im-
perfezione. Infatti a principio della dimostrazione
si dice «si tolga dalla maggiore AE, la AH eguale
alla AZ...». Come si puo esser certi che sia AE
maggiore di AZ? Evidentemente, o prolungando
guanto occorre la AE, ovvero, il che é lo stesso
prendendo Z, quanto occorre, vicino a B.

Un’altra dimostrazione della prima parte di que-
19



Sia il triangolo isoscele ABI avente il lato AB
eguale al lato Al™ e si prolunghino per diritto (P2)
ad AB, Al le rette BA, T'E.

Dico che I'angolo ABI™ e eguale all’angolo ArB,
e che anche MBA € eguale a Bl'E.

Si prenda infatti sulla BA un punto a caso Z, e
si tolga dalla maggiore AE la AH eguale alla AZ
(3), e si conducano le rette ZI, HB (P1).

i Poiché dunque AZ & eguale

ad AH, ed AB e eguale ad Al

e stata data da Proclo, il quale

' si prolunghino i lati e si prenda
AAsuI lato AB, gquesta dimostraz. non é soggetta
alla osservazione precedente.

Pappo, secondo quanto Proclo riferisce, dimo-
strava questa prima parte senza nessuna costru-
zione, considerando il triangolo ABI, come due

triangoli sovrapposti etc.
20



anche le due ZA, Al sono eguali alle due HA, AB
ciascuna a ciascuna, e comprendono I'angolo co-
mune ZAH; percio la base ZI" € eguale alla base
BH ed il triangolo AZI™ al triangolo AHB, ed i re-
stanti angoli sono eguali ai restanti angoli, cia-
scuno a ciascuno, quelli cioé a cui sottendono
eguali lati (4), cioe Alr'Z e eguale ABH, ed AZI" €
eguale ad AHB. E poiché tutta la AZ e eguale alla
AH, ed AB ¢€ eguale ad AT, la restante BZ €
eguale alla restante H (C3). Ma si e dimostrato
che anche ZI' € eguale a HB.

Percio le due BZ, ZI sono eguali alle due I"'H,
HB ciascuna a ciascuna, e I'angolo BZI" € eguale
all'angolo "'HB, e la loro base Bl € comune. Per-
cio il triangolo BZI" sara eguale al triangolo "HB,
ed i restanti angoli saranno eguali ai restanti an-
goli ciascuno a ciascuno, quelli cioé a cui sotten-

dono lati eguali (4). Quindi 'angolo ZBI" e eguale
21



a HIMB, e Blr'Z é eguale a NBH. Ma poiché tutto
I'angolo ABH e stato dimostrato eguale all'angolo
AlZ, e di essi la parte N'BH eguale ad BlrZ, pure
il resto ABI" € eguale al resto ArB (C3); e sono
alla base del triangolo ABTr". E gia si era dimostra-
to che ZBI" € eguale a HIB, i quali sono sotto la
base.

Dunque, gli angoli alla base, etc. come doveva-

si dimostrare.

6. — Se in un triangolo due angoli sono eguali
tra loro, anche i lati sottendenti gli angoli eguali

saranno eguali tra loro.13

13 In questa proposizione Euclide adopera per
la prima volta il metodo di dimostrazione chiama-
to da ARISTOTELE riduzione all’assurdo (1) €i¢ 10
advvatov araywyn, Anal. prior. 1, 7, 29b 5) ovve-
ro dimostrazione per assurdo (] d1a 100

aduvdatou amodei€ig, ibid. 1, 29, 45a 35), od anco-
22



Sia il triangolo ABI™ avente I'angolo ABI" eguale

all’'angolo ArB.
A Dico che anche il lato
A AB € eguale al lato AT
Se infatti la AB non e
eguale alla A, una di es-
B

se € maggiore. Sia mag-
giore la AB, e si tolga dalla maggiore AB la AB
eguale alla minore (3), e si congiunga la Arl". Poi-
ché dunque la AB € eguale alla Al" e la Bl e co-
mune, le due AB, Bl sono eguali alle due Arl, Bl
ciascuna a ciascuna, e I'angolo ABI" e eguale
all’'angolo AIrB, dunqgue la base Al" € eguale alla
base AB, ed il triangolo ABI sara eguale al trian-

golo ABI" (4), il minore al maggiore, il che e im-

ra dimostrazione conducente all’assurdo (1 €i¢ 10
aduvatov ayovoa Aamodelglg, Anal. post. |, 24,

85a 16).
23



possibile.
Dunqgue non e AB diseguale ad Al, dunque e
eguale.

Dunque, se in un triangolo, etc. c. d. d.

7. — Sulla stessa retta, a due stesse rette, non
SI possono condurre altre due rette, eguali cia-
scuna a ciascuna, a due punti diversi e dalla
stessa parte, aventi gli stessi estremi delle due

prime rette.14

14 L'enunciato della (7) tradotto letteralmente e
oscuro. | diversi traduttori lo hanno alterato in vari
modi. La versione libera pit semplice, e piu vici-
na al testo greco, ma chiara, sembra la seguente:
«A due punti diversi e dalla stessa parte di una
stessa retta, non si possono condurre due rette
eqguali tra loro, da ognuno dei due estremi della

retta».
24



Poiché se e possibile, sulla stessa retta AB, al-

le due stesse rette Al, B si conducano altre due

L rette AA, AB eguali ciascu-

A
na a ciascuna, a due punti

diversi I, A e dalla stessa
A

B parte, aventi gli stessi
estremi, cosicché A sia eguale a AA, aventi lo

stesso estremo A, e B sia eguale a AB, aventi lo

stesso estremo B.

Si conduca la rA.

Poiché dunque Al € eguale ad AA, I'angolo
AlA é eguale a AAl (5). Dunque AAI € maggiore
di AB. E quindi FAB e molto maggiore di Al'B
(C5). Ma ancora, poiché I'B é eguale a AB,
I'angolo I'AB e eguale a AI'B (5). Ma si & dimo-
strato che € molto maggiore, il che e impossibile.

Dunque sulla stessa retta etc. c. d. d.
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8. — Se due triangoli hanno due lati equali a
due lati, ciascuno a ciascuno, ed hanno la base
eguale alla base, avranno anche equali gli angoli

compresi da rette eguali.1®

A A 4 Siano i due trian-

goli ABI, AEZ aven-

il testo greco cosi

- 7
mente della fraseo-

.US.a u au.uuua]i, e peiviu sedbene vago, era fa-
cilmente capito dai geometri greci. Si trovano in-
fatti enunciati spesso nello stesso modo ellittico
ed oscuro, molti teoremi di geometria nelle opere
di Aristotele.

Euclide da soltanto il caso piu difficile, in cui si
supponga il punto A esterno al triangolo ABr". Se
A si suppone interno al triangolo, con qualche lie-

ve semplificazione si puo ripetere la stessa dimo-

strazione.
26



ti i due lati AB, Al eguali ai due lati AE, AZ cia-
scuno a ciascuno, AB eguale a AE, ed A" a AZ.
Ed abbiano anche la base Bl eguale alla base
EZ. Dico che anche I'angolo BAl" e eguale
all’angolo EAZ.

Infatti sovrapposto il triangolo ABI sul triangolo
AEZ e posto il punto B sul punto E e la retta Bl
sulla retta EZ, anche il punto I" si sovrapporra al
punto Z per essere Bl eguale ad EZ.

Ma sovrapposta la Bl sulla EZ, si sovrappor-
ranno anche le BA, Al sulle EA, AZ. Poiché se la
base BI" e sovrapposta alla EZ ed i lati BA, Al
non si sovrappongono sui lati EA, AZ ma cadono
fuori come in EH, HZ si saranno costruite sulla
stessa retta, alle stesse due rette, altre due rette
eguali, ciascuna a ciascuna, da due punti diversi
e dalla stessa parte, aventi gli stessi estremi delle

due prime rette.
27



Ma non si possono costruire (7); dunque non [e
vero che] sovrapposta la base Bl sulla base EZ,
non si sovrapporranno i lati BA, Al ai lati EA, AZ.
Dunque si sovrapporranno. Dunque anche
I'angolo BATI si sovrapporra all’'angolo EAZ e
sara ad esso eguale.

Dunque se due triangoli, etc. c. d. d.

9. — Dividere per meta un dato angolo rettili-

neo.16

16 Gia ai geometri greci era venuto il desiderio
di trovare una costruzione per dividere un angolo
in tre o in un maggior numero di parti eguali. Non
essendovi riusciti, adoperando soltanto rette e
circoli, adoprarono altre curve. NICOMEDE triseco
I'angolo per mezzo della concoide, ed ARCHIMEDE
per mezzo dell'intersezione di un circolo e di una
retta che ruota nel piano, nel suo Lemma VIII.

IPPIA per mezzo della sua quadratrice, ed
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Sia BAr il dato angolo rettilineo; occorre divi-
derlo per meta.

Si prenda sulla AB a caso il punto A4, e si tolga
dalla Al la AE eguale alla AA (3), si conduca la
AE e sulla AE si costruisca il triangolo equilatero
AEZ (1), e si conduca la AZ.

A Dico che I' angolo BAI
e diviso per meta dalla
AE.
Poiche infatti AA é

eguale alla AE, ed AZ e

i 7. L comune, le due AA, AZ

ARCHIMEDE colla sua spirale, insegnarono a divi-
dere un angolo in qualsivoglia numero di parti
eguali. Soltanto i matematici del secolo XIX riu-
scirono a dimostrare che adoperando un numero
finito di intersezioni di rette e di circoli, non si puo

trisecare un angolo qualunque.
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sono eguali alle due EA, AZ ciascuna a ciascuna.

E la base AZ e eguale alla base EZ. Percio

I'angolo AAZ é eguale all’angolo EAZ (8).
Dunque il dato angolo rettilineo BAI e diviso

per meta dalla retta AZ, come dovevasi fare.

10. — Dividere per meta una data retta termi-

nata.l’

Sia AB la retta data terminata; occorre dunque
dividerla per meta.

Si costruisca su di essa il triangolo equilatero
AlB (1), e si divida per meta I'angolo AlB colla
retta I'A (9).

17 1l problema analogo a quello della trisezione
di un angolo, ¢ la trisezione di una retta. Essa
non puo farsi senza ricorrere al postulato delle
parallele (P5). La dimostrazione di questa impos-

sibilita pero non & semplice, cfr. nota alla (34).
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Dico che la AB ¢ divisa per meta nel punto A.

- Infatti la Al &
eguale alla B, la
[A & comune, e le
due Al, ['A sono
M L B eguali alle due B,

['A ciascuna a cia-
scuna, e I'angolo Alr'A é eguale all’angolo BlrA.
Percio la base AA € eguale alla base BA (4).

Dunque la data retta terminata AB e divisa in A4,

c.d. f.

11. — Ad una retta data, da un punto dato su di

essa condurre una linea retta ad angolo retto.*8

18 A. DE MORGAN ha osservato che se, come
0ggi talvolta si fa, si includono gli angoli piatti tra
gli angoli formati da due rette, (T 10) la (11) di-
venta un caso particolare della (9), la costruzione

essendo la stessa.
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Sia AB la retta data, e sia I' il punto dato su di
essa. Si deve dunque dal punto I condurre alla
retta AB una retta ad angolo retto.

Si prenda su AB un punto a caso 4, e si prenda
[E eguale a A (2), e su AE si costruisca un tri-
angolo equilatero (1), e si conduca la Zr.

Dico che alla retta data AB, dal punto I dato su

di essa, é stata condotta, ad angolo retto, la retta

ZI
2 Poiché infatti A
e egualealE e
[Z e comune, le
A gdue rette Al, ['Z

A r E :
sono eguali alle

due ET, I'Z ciascuna a ciascuna. E la base AZ e
eguale alla base ZE. Percio I'angolo AlZ é egua-
le allangolo ElrZ, e sono adiacenti (8). Ma quan-

do una retta posta sopra una retta fa gli angoli
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adiacenti eguali tra loro, ognuno dei due angoli
eguali e retto (T 10).

Percio AlrZ, ZI'E sono retti.

Percio alla retta data AB dal punto dato su di
essa " si e condotta la retta 'Z ad angolo retto,

c.d.f.

12. — Ad una data retta infinita, da un punto
dato che non é su di essa, condurre una linea

retta perpendicolare .1®

19 EUCLIDE suppone tacitamente che il circolo
EZH tagli la retta AB in due, ed in due soli punti.
A gquesta supposizione si puo anche dare la for-
ma seguente: Ogni retta condotta per un punto
interno ad un circolo, lo taglia in due punti. Infatti,
poiché si € preso A dall’'altra parte di AB, la retta
A taglia AB in un punto interno al circolo, ed AB
e condotta per questo punto.

Tale supposizione, sebbene sia facilmente am-
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Sia AB la retta infinita data e sia ' il punto che
non e su di essa.

Si deve dunque condurre alla retta data infinita
AB, dal punto dato I che non € su di essa, una li-
nea retta perpendicolare.

Z Si prenda
dall’altra parte
della retta AB,
a caso, un pun-

B
H~_©® _“F to A e con cen-

A
tro I e distanza

A si descriva il circolo EZH (P3). E si divida la

retta EH per meta in © (10), e si congiungano le

messa da chi comincia a studiare geometria, si
puo dedurre dalle proposizioni precedenti (come
ha dimostrato HEATH, p. 273-274). Gia PROCLO
aveva tentato dimostrare che il circolo non incon-

tra la retta in pid di due punti.
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H, o, rE.

Dico che alla retta data infinita AB, dal punto I
che non é su di essa, e stata condotta la perpen-
dicolare I@.

Poiché infatti la HO e eguale alla ©OFE, e O e
comune, le due HO, OF sono eguali alle due EO,
Ofr, ciascuna a ciascuna. E la base "H € eguale
alla base "'E. Dunque 'angolo N'©H e eguale
all'angolo EOI (8), e sono adiacenti. Ma quando
una retta posta sopra una retta, fa gli angoli adia-
centi eguali tra loro, ognuno dei due angoli eguali
e retto, e la retta posta si chiama perpendicolare
a quella su cui e stata posta (T 10).

Dunque alla data retta infinita AB, dal punto da-
to I che non € su di essa, si & condotta la per-

pendicolare o, c. d. f.

13. — Se una retta, posta sopra una retta fa
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degli angoli, fara due angoli retti, o eguali a due

retti.

Infatti una retta AB posta sulla A faccia gli an-
goli FBA, ABA.
Dico che gli angoli 'BA, ABA o son due retti, 0
sono eguali a due retti.
E A Poiché se 'BA e
eguale a ABA, essi so-

no due retti (T10). Ma

se no, dal punto B si

conduca la BE, ad an-

A B I
golo retto alla r'A (11); dunque NBE, EBA son due

retti. E poiche NBE e eguale ai due NBA, ABE, si
aggiunga EBA comune. Dunque N'BE, EBA sono
eguali ai tre 'BA, ABE, EBA (C2).

Ed ancora, poiché ABA € eguale ai due ABE,
EBA, si aggiunga ABI, comune. Dunque ABA,
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ABI sono eguali ai tre ABE, EBA, ABI (C2). Ma
si e dimostrato che anche NBE, EBA sono eguali
agli stessi tre. Ma le cose eguali ad una stessa
sono eguali tra loro; dunque N'BE, EBA, sono
eguali a ABA, ABT.

Ma NBE, EBA son due retti, dunque ABA, ABI
sono eguali a due retti.

Dunque, se una retta posta, etc. c. d. d.

14. — Se con una retta, e in un punto su di es-
sa, due rette non poste dalla stessa parte, fanno
gli angoli adiacenti eguali a due retti, le due rette

saranno per diritto tra loro.

Con una retta AB, e nel punto B su di essa, le
due rette BI, BA che non son poste dalla stessa
parte, facciano gli angoli adiacenti ABI, ABA
eguali a due retti.

Dico che BA e per diritto alla IB.
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A B Se infatti BA non &
per diritto alla B, sia
BE per diritto alla I'B.

Poiché dunque la ret-

a b 2 taAB @ posta sulla

'BE, gli angoli ABI, ABE sono eguali a due retti
(13). Ma anche ABI, ABA sono eguali a due retti.
Dunque ABI, ABE sono eguali a ABlM, ABA (C1).
Si tolga MBA, comune. Dunque il resto ABE e
eguale al resto ABA (C3), il minore al maggiore,
cio che é impossibile.

Dunque BE non é per diritto alla B. Similmen-
te si dimostrera che nessun’altra retta lo e, oltre
la BA.

Adunque B ¢ per diritto alla BA.

Dunque, se con una retta, etc. c. d. d.

15. — Se due rette si tagliano tra di loro, fanno
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gli angoli al vertice eguali tra loro.

Infatti, le due rette AB, A si taglino tra loro nel
punto E.

Dico che I'angolo AET e eguale all’angolo AEB,
e che M'EB e eguale a AEA.

L Poiché infatti la retta
AE ¢ posta sulla Ar,

E facendo gli angoli MEA,
A r

AEA, i due angoli l'EA,
AEA sono eguali a due
B retti (13). Ed ancora,
poiché la retta AE € posta sulla retta AB facendo
gli angoli AEA, AEB, anche gli angoli AEA, AEB
sono eguali a due retti. Dunque gli angoli M'EA,
AEA sono eguali agli angoli AEA, AEB (C1). Si
tolga AEA comune; allora il resto 'EA € eguale al

resto BEA. Similmente si dimostrera che anche
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EB, AEA sono eguali.

Dunque, se due rette, etc. c. d. d.

16. — In ogni triangolo, prolungato un lato,
I'angolo esterno € maggiore di ciascuno dei due

interni ed opposti.

Sia il triangolo ABTr, e si prolunghi un lato Bl di
esso fino in A.

Dico che I'angolo esterno Alr'A € maggiore di
ciascuno dei due interni ed opposti 'BA, BAT.

Si divida per meta la Al in E (10), e condotta la
BE, si prolunghi per diritto fino in Z, e si ponga
EZ equale alla BE, e si conduca la Zr, esi prolun-
ghila Al fino in H.

A g Poiché dunque

AE e eguale alla

Erl, e la BE alla

B A EZ, le due AE,



EB sono eguali alle due r'E, EZ, ciascuna a cia-
scuna. E I'angolo AEB € eguale all’angolo ZET;
sono infatti opposti al vertice (15). Dunque la ba-
se ZI e eguale alla base AB, ed il triangolo ABE
e eguale al triangolo ZEI ed i restanti angoli sono
eguali ciascuno a ciascuno, quelli sottesi da lati
eguali (4).

Dunque BAE € eguale a EZ. Ma El'A € mag-
giore di ErZ (C5), dunque Alr'A € maggiore di
BAE.

Similmente, divisa per meta la BI" si dimostrera
che BI'H, o cio che € lo stesso AlA, € maggiore
di ABTI.

Dunque, in ogni triangolo, etc. c. d. d.

17. — In ogni triangolo due angoli comunque

presi, son minori di due retti.?°

20 Si osservi che questa proposizione € inver-

sa del postulato 5, del quale si fara uso soltanto
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Sia il triangolo ABT.
Dico che due angoli del triangolo ABI, comun-
gue presi, sono minori di due retti.
Si prolunghi infatti la BI" in A.
A E poiché nel
triangolo ABI
I'angolo ArA e

esterno, & mag-

B r : y
giore dell’interno

dalla (29) in poi. Infatti il (P5) afferma che, se due
rette, incontrate da un’altra, fanno gli angoli inter-
ni dalla stessa parte minori di due retti, esse
s’incontrano. Questa (17), afferma invece, che se
due rette s’'incontrano, e sono incontrate da
un’altra (formando cosi un triangolo), fanno con
guesta gli angoli interni dalla parte da cui s’incon-
trano (che son due angoli del triangolo), minori di

due retti.
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ed opposto ABI (16).

Si aggiunga Alr'B, comune. Dunque gli angoli
AlA, AI'B son maggiori di ABrl, BfA (C4). Ma
Al'A, AI'B sono eguali a due retti (13).

Dunque ABI, BAI son minori di due retti.

Similmente dimostreremo che anche BAl, Al'B
son minori di due retti, e cosi pure Al'B, ABI.

Adungue in ogni triangolo, etc., c. d. d.

18. — In ogni triangolo, il maggior lato sottende

il maggior angolo.?!

21 Da questa proposizione si ricava con una
regola di logica pura la proposizione (6). Si ha in-
fatti la proposizione: a,b e Cls. 2:aob. === b 2
== a (G. PEANO, Aritmetica generale ed algebra
elementare; Torino, Paravia 1902 p. 7). Ora dalla
(18) si ricava:

== (triangoli isosceli) O == (triangoli aventi gli

angoli alla base eguali). Quindi: (triangoli aventi
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A Sia infatti il trian-
golo ABI" avente il
lato A" maggiore di
AB.

B T
Dico che anche

I'angolo ABI" € maggiore di BlrA.

Poiché infatti Al € maggiore di AB, si ponga
AA eguale ad AB (2) e si congiunga BA.

Poiché nel triangolo Br'A, 'angolo AAB e ester-
no, esso € maggiore dell’interno ed opposto AI'B
(16); ed ancora I'angolo AAB € eguale a ABA,
poiché il lato AB € eguale ad AA (5); € dunque
anche ABA maggiore di AlrB. Dunque ABI™ e an-
cor maggiore di AI'B (C5).

Dunque, in ogni triangolo, etc. c. d. d.

19. — In ogni triangolo, il maggior angolo e

gli angoli alla base eguali) o (triangoli isosceli),

che é la (6).
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sotteso dal maggior lato.??

Sia ABT il triangolo avente I'angolo ABI" mag-

giore dell’angolo BrA.

22 AuGUSTUS DE MORGAN (Formal logic, 1847,
p. 25) secondo un passo riferito da Heath (p.
284), ha osservato che le (6) e (19) si deducono
contemporaneamente dalle (5) e (18), con pure
operazioni di logica. Se infatti si hanno due terne
di proposizioni p, g, r ed x, y, z, tali che di ogni
terna, una ed una sola sia vera, cioe sia:

—mmQum/, m==), [“==p==(, € COSi pure

X—mmymmZ, €tc. allora si ha:
Xop. y2qQ. Xor. 3. poX. QY. rdZ.

Se ora denotiamo con a, b due lati di un trian-
golo e con A, B gli angoli opposti; le due terne di
proposizioni; a=b, a<b, a>b; A=B, A<B, A>B,

soddisfanno alle condizioni sopra indicate; ed
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Dico che anche il lato AI” € maggiore del lato

AB.
A Se infatti non &, la Al" & eguale
0 minore della AB. Ma non é AB
B eguale ad Al poiché allora

sarebbe anche ABI" eguale a
AlB (5). E nemmeno € A" mino-

re di AB, poiché allora sarebbe

I  ABIr minore di AI'B (18), il che
non e. Dunque non e Al minore di AB. Ma si €
dimostrato che non é neppure eguale, dunque

Al € maggiore di AB.

inoltre:
a=b. 2. A=B (5); a<b. 2. A<B(18);
a>b. 2. A>B (18).

percio anche:

A=B. 2. a=b (6); A<B. 2. a<b. (19);

A>B. 2. a>b (19).
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Dunque, in ogni triangolo, etc. c. d. d.

20. — In ogni triangolo, due lati sono magagiori

del restante, comunque siano presi.?3

23 Secondo uno scoliaste greco (EUCLIDE, ed
HEIBERG, vol. V p. 156), gli Epicurei dicevano
inutile questo teorema (20) osservando che era
evidente anche ad un asino, e non aveva biso-
gno di nessuna dimostrazione.

Archimede (lMepi apaipac kai kuAivogou lib. 1.)
comincia col postulato «La retta e la minima di
tutte le linee contermini». (AauBavw o€ tadta-
TV Ta aUTA TTEQATA EXOUTMV YOAUUDV
éxaxiotnv eivar v vdsiav).

La dimostrazione di Euclide, assai elegante, ha
lo scopo di enunciare una condizione necessaria
perche tre rette formino un triangolo (22). Essa

serve inoltre a mostrare che il numero degli as-
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Sia infatti il triangolo ABT.

Dico che due lati son maggiori del restante co-
munque siano presi, cioé BA, Al maggiori di Brl;
AB, Bl maggiori di Al'; BI, ’'A maggiori di AB.

Si prolunghi infatti la BA verso il punto A4, e si
ponga AA eguale a A, e si congiunga la Ar.

A Poiché dunque AA é
eguale ad Al 'angolo
AAl" é eguale all’angolo
4 AlA (5). Dunque BIrA é

maggiore di AAl". E poi-

B ' ché il triangolo AIB ha
I'angolo Br'A maggiore dell’angolo BAT, ed al
maggior angolo sottende il maggior lato (19), la
AB e dungque maggiore della BI. Ma AA € eguale
a Al'; dunque le BA, Al son maggiori della BrI. Si-

siomi da cui si possono dedurre le verita della

geometria e piccolo.
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milmente dimostreremo che AB, Bl son maggiori
di Al, e che BrI, I'A son maggiori di AB.

Dunque, in ogni triangolo, etc. c. d. d.

21. — Se in un triangolo, dagli estremi di un la-
to si congiungono due rette internamente, le due
rette congiunte saranno minori dei due restanti
lati del triangolo, e comprenderanno un angolo

magagiore.

Infatti, nel triangolo ABI™ dagli estremi B, I di un
lato Br, si congiungano due rette internamente
BA, AT,

Dico che le BA, Al" sono minori dei due restanti
lati del triangolo BA, Al ma che comprendono un
angolo BAI" maggiore dell'angolo BAT.

Si prolunghi infatti la BA in E. E poiché in ogni

A triangolo due lati son

E
magagiori del restante




(20), i due lati AB, AE del triangolo ABE son mag-
giori di BE; si aggiunga EIl, comune; dunque BA,
Al son maggiori di BE, EI (C2). Ancora, i due lati
E, EA del triangolo N'EA son maggiori di ['A; si
aggiunga AB, comune; dunque r'E, EB son mag-
giori di A, AB. Ma BE, ETI si erano dimostrate
minori di BA, Al'; dunque BA, A" sono molto
maggiori di BA, AT

Ancora, poiché in ogni triangolo, I'angolo ester-
no e maggiore di un interno ed opposto (16),
dunque nel triangolo " AE I'angolo esterno BAI™ €
maggiore di 'EA. E per la stessa ragione anche
nel triangolo ABE 'angolo MEB e maggiore di
BATl'. Ma si e dimostrato che BAI € maggiore di
EB. Dunque BAI' € molto maggiore di BAT.

Dunque, se in un triangolo, etc., c. d. d.

22. — Con tre rette, che sono eguali a tre date,
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costruire un triangolo; due di esse devono natu-
ralmente esser maggiori della restante, comun-

que si prendano [20].%4

H g b

Siano A, B, I' le tre rette date, delle quali due
24 Euclide non dimostra che i due circoli si ta-

gliano in K. Come nella (1), egli ammette come
evidente che se un circolo ha un punto esterno
ad un altro circolo, ed un punto interno ad esso,
lo taglia. Non e da escludersi che sotto questa o
sotto altra forma, una tale proprieta del circolo si
sia potuta trovare nella primitiva redazione dei

postulati o delle definizioni.
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son maggiori della restante, comunque prese, A,
B maggioridi I; A, di B; e B, I di A. Si deve
dungue costruire un triangolo con tre rette eguali
alle A, B, I.

Si prenda una retta AE terminata in A e infinita
verso E e si ponga AZ eguale ad A, ZH eguale a
B, ed HO eguale a I'. Con centro Z e con distan-
za ZA si descriva il circolo AKA; ed ancora con
centro H e con distanza HO si descriva il circolo
K/N@, e si conducano le KZ, KH.

Dico che con tre rette eguali alle A, B, I si é co-
struito il triangolo KZH.

Poiché infatti il punto Z € centro del circolo
AKA, la ZA € eguale alla ZK. Ma la ZA e eguale
ad A; dunque anche la ZK e eguale ad A (C1).
Ancora, poiché il punto H e centro del circolo
/AKO, la HO e eguale alla HK. Ma la HO e eguale

a I'; dunque anche la KH e eguale a I'. Ma anche
52



la ZH é eguale a B. Dunque le tre rette KZ, ZH,
HK sono eguali alle tre A, B, I.

Dunque con le tre rette KZ, ZH, HK, che sono
eguali alle tre rette date A, B, I, si € costruito il tri-

angolo KZH; c. d. f.

23. — Su una retta data ed in un punto dato in
essa, costruire un angolo rettilineo eguale ad un

angolo rettilineo dato.

Sia AB la retta data, ed A il punto dato in essa,
e sia AE I'angolo rettilineo dato.
A Si deve dungue sulla
I retta data AB e nel
E punto dato in essa A,
7. costruire un angolo ret-

tilineo eguale a Ar'E.

A H B

Si prendano su

ognuna delle due A, ' due puntiacaso A, E e
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si congiunga la AE. E con tre rette, le quali siano
eguali alle tre I'A, AE, I'E si costruisca il triangolo
AZH, cosicché sia A eguale ad AZ, T'E ad AH, e
AE a ZH (22).

Poiché le due Arl, I'E sono eguali alle due ZA,
AH ciascuna a ciascuna, e la base AE e eguale
alla base ZH, I'angolo AT'E é eguale a ZAH (8).

Dunque su la retta data AB e nel punto dato in
essa A, si e costruito I'angolo rettilineo ZAH,

eguale all'angolo rettilineo dato ArE; c. d. f.

24. — Se due triangoli hanno due lati equali a
due lati ciascuno a ciascuno, ma hanno un ango-
lo maggiore di un angolo, quelli compresi dalle
rette eguali, avranno anche la base maggiore

della base.?>

25 L'enunciato di questo teorema (e cosi pure

guello del teorema successivo), € poco chiaro,

guando si traduce alla lettera. Una traduzione li-
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Siano i due triangoli ABI, AEZ aventi i due lati
AB, Al eguali ai due lati AE, AZ ciascuno a cia-
scuno, AB eguale a AE, ed Al a AZ; e I'angolo in

A maggiore dell’angolo in A.

bera potrebbe essere questa:

24. Se due triangoli hanno due lati equali a due
lati, ciascuno a ciascuno, ma I'angolo compreso
dai lati eguali in uno dei due triangoli, € maggiore
dell’angolo corrispondente dell’altro triangolo, an-
che la base del primo triangolo sara maggiore
della base dell’altro.

EucCLIDE svolge soltanto un caso, quello in cui
Z cade al di fuori del triangolo AEH. Gli altri due
casi (in cui Z cade sulla HE, ovvero dentro il tri-
angolo AEH) hanno una dimostrazione analoga,
ma alquanto piu semplice (svolta da Proclo).
SIMSON ha osservato che se si chiama AE il pil

corto dei due lati AE, AZ, allora necessariamente
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Dico che anche la base BI" € maggiore della
base EZ.

Poiché infatti 'angolo BAI" € maggiore
dellangolo EAZ, sulla retta AE e nel punto in es-
sa A, si costruisca I'angolo EAH eguale all’angolo
BAI e si ponga AH eguale a ciascuna delle due
Al AZ, e si congiungano le EH, ZH.

A A Poiché dunque AB e

eguale a AE ed Al a AH,

0 AEH e si ha il solo caso
E rre pero dimostrarlo. Si
L N7 \E. Si prolunghi infatti se
occorre AZ, fino ad incontrare EH in K.
allora AKH > AEK (16)
AEK = AHK (18)

quindi AKH > AHK quindi AH > AK (19)

e poiché AZ = AH, AK < AZ, quindi Z cade fuori di

AEK c. d. d.
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le due BA, Al sono eguali alle due EA, AH cia-
scuna a ciascuna, e I'angolo BAl" é eguale
all’angolo EAH. Dunque la base Bl € eguale alla
base EH (4). Ed ancora, poiché AZ € eguale a
AH, 'angolo AHZ e eguale all'angolo AZH (5).

Dunque AZH é maggiore di EHZ (C5). Dunque
EZH e molto maggiore di EHZ (C5). E poiché |l
triangolo EZH ha I'angolo EZH maggiore
dell’angolo EHZ, e al maggior angolo sottende |l
maggior lato (19), € dunque il lato EH maggiore
di EZ. Ma EH ¢é eqguale a Bl'; dunque Bl € mag-
giore di EZ.

Dunque, se due triangoli, etc., c. d. d.

25. — Se due triangoli hanno due lati eguali a
due lati, ciascuno a ciascuno, ed hanno la base
maggiore della base, anche un angolo, sara

maggiore di un angolo, quelli compresi dalle rette
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eqguall.

Siano due triangoli ABl, AEZ, aventi i due lati
AB, Al eguali ai due lati AE, AZ ciascuno a cia-
scuno, AB eguale a AE ed Al eguale a AZ; e la
base Bl sia maggiore della base EZ.

A Dico che anche I'angolo

r BAI e maggiore dell'ango-

A lo EAZ.
B Se infatti non & [maggio-
5 ~ re], o e eguale o minore

ad esso. Ma non e BATl eguale a EAZ, poiché al-
lora anche la base Bl sarebbe eguale alla base
EZ (4). Ma non e. Dunque I'angolo BAl non e
eguale a EAZ. E nemmeno € BAI minore di EAZ.
Poiché allora anche la base Bl sarebbe minore
della base EZ (24). Ma non é. Dunque l'angolo

BAIl non € minore di EAZ. Ma si € mostrato che
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non € nemmeno eguale. Dunque BAI € maggio-
re di EAZ.

Dunque, se due triangoli, etc., c. d. d.

26. — Se due triangoli hanno due angoli eguali
a due angoli, ciascuno a ciascuno, ed un lato
eguale ad un lato, o quello tra gli angoli eguali, o
uno di quelli sottendenti gli angoli eguali, avranno
anche eqguali i restanti lati ai restanti lati [ciascu-
no a ciascuno], ed il restante angolo al restante

angolo.?®

26 Questa proposizione, come pure la (15) so-
no attribuite a TALETE, da PRoCLO. Secondo la ri-
costruzione di TANNERY, TALETE il quale secondo
PROCLO «avrebbe, per mezzo di questo teorema,
trovato il modo di misurare la distanza di una na-
ve in mare, dalla riva», avrebbe fatto cosi: Fissati
sulla spiaggia due punti A, C il loro punto medio

D e le due direzioni AB, CE perpendicolari alla
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Siano i due triangoli ABIL AEZ &
aventi i due angoli ABI, Br'A

2 D¢

eguali ai due AEZ, EZA ciascuno
a ciascuno, ABl" eguale a AEZ, e ]
BlrA a EZA. Ed abbiano un lato eguale ad un la-
to, e dapprima quello compreso tra gli angoli
eguali, Bl eguale a EZ.

Dico che avranno anche i restanti lati eguali
ciascuno a ciascuno, ABa AE, e Al aAZ; el re-
stante angolo BAI eguale al restante angolo

EAZ.

Se infatti AB non € eguale a AE, uno di essi é

AC, quando in A si osservi la nave B che fa
I'angolo BAC retto, e da D si osserva che BDE
sono in linea retta, la distanza CE che si puo poi
misurare sul suolo, e uguale alla AB, perché per
la (15) ADB=CDE, e per la (26) ABD=CED, quindi

AB=CE.
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maggiore. Sia maggiore AB e si ponga BH egua-
le a AE, e si congiunga la HI".
Poiché dunque BH € eguale a AE, e Bl a EZ,
le due BH, Bl
A sono eguali alle
}N E/\Z due AE, EZ cia-

scuna a ciascu-

na; e 'angolo
HBI" é eguale all’angolo AEZ. Dunque la base
HI" € eguale alla base AZ, e il triangolo HBI™ &
eguale al triangolo AEZ, ed i restanti angoli
saranno eguali ai restanti angoli, quelli a cui sot-
tendono lati eguali (4). Dunque I'angolo HIMB sara
eguale all'angolo AZE. Ma AZE si € supposto
eguale a BlrA, dunque BlH é eguale a BrA (C1),
il minore al maggiore, il che é impossibile (C5).
Dunque AB non e diseguale a AE; dunque e

eguale. Ma BI" € eguale ad EZ. Dunque le due
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AB, Bl sono eguali alle due AE, EZ ciascuna a
ciascuna; e I'angolo ABI" € eguale all’angolo
AEZ. Dunque la base Al" € eguale alla base AZ,
ed il restante angolo BAI" € eguale al restante an-
golo EAZ (4).

Siano ora invece eguali i lati sottendenti angoli
eguali, come AB a AE. Dico che i restanti lati
saranno eguali ai restanti lati Al a AZ, e Bl ad
EZ, e che anche il restante angolo BAI" € eguale
al restante angolo EAZ.

Se infatti Bl non é eguale ad EZ, uno di essi €
maggiore. Sia maggiore, se € possibile, Br, e si
ponga BO eguale ad EZ, e si congiunga la AG.

E poiché BO e eguale ad EZ, e AB a AE, le
due AB, BO sono eguali alle due AE, EZ, ciascu-
na a ciascuna, e comprendono angoli eguali.
Dunque la base AO e eguale alla base AZ, ed |l

triangolo AB® e eguale al triangolo AEZ, ed i re-
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stanti angoli saranno eguali ai restanti angoli,
quelli a cui sottendono lati eguali. Dunque I'ango-
lo BOA € eguale alllangolo EZA. Ma EZA € egua-
le a BI'A. Dunque I'angolo esterno BOA del trian-
golo A®rI e eguale all'interno ed opposto BlrA; il
che é impossibile (16). Dunque Bl non e dise-
guale a EZ; dunque e eguale. Dunque le due AB,
Bl sono eguali alle due AE, EZ, ciascuna a cia-
scuna, e comprendono angoli eguali. Dunque la
base Al € eguale alla base AZ, e il triangolo ABI
e eguale al triangolo AEZ, ed il restante angolo
BAI € eguale al restante angolo EAZ.

Dunque, se due triangoli, etc., c. d. d.

27. — Se una retta cadendo su due rette fa gli
angoli alterni equali tra loro, le rette saranno pa-

rallele tra loro.?”

27 27. AuGUSTUS DE MORGAN ha osservato

(Companion to the almanac for 1849, p. 8) che la
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Infatti la retta EZ cadendo sulle due rette AB,
A formi gli angoli alterni AEZ, EZA eguali tra lo-

ro. Dico che AB e parallela a I'A.

(27) é una forma diversa della (16). Si passa
dall’'una all'altra con la regola di logica: a, b € Cls.
0:adb.=. == b2 =m a(cfr. nota alla [18]).

Se con a si intende la classe delle coppie di
rette che fanno un triangolo con una trasversale,
e con b la classe delle coppie di rette che fanno
con una trasversale i due angoli alterni (cioe in-
terno ed esterno) non eguali tra loro, allora la
(16) halaformaaab, ela (27) laforma: mms b 2
== 4. |l ragionamento di Euclide & pure, in fondo
lo stesso.

Questa nuova forma data da Euclide alla (16)
ha lo scopo di collegare le proposizioni seguenti

(27)—(34) che trattano delle proprieta delle paral-
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Se infatti non &, prolungate le AB, A si incon-
treranno dalla parte B, A ovvero dalla parte A, T
Si prolunghino e si incontrino dalla parte B, A in
H. L'angolo esterno AEZ del triangolo HEZ e
eguale all'interno ed opposto EZH, il che & im-
possibile (16). Dungque le AB, I'A prolungate dalla
parte B, A non si incontreranno. Allo stesso modo
si dimostrera che nemmeno si incontrano dalla
parte A, I. Ma se due rette non s’incontrano da
nessuna delle due parti son parallele (T23). Dun-
que AB e parallela a rA.

Dunque; se una retta cadendo, etc. c. d. d.

lele, con quelle che precedono le quali trattavano

delle proprieta dei triangoli.
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28. Se una retta cadendo su due rette fa
I'angolo esterno eguale all’interno ed opposto
dalla stessa parte, ovvero i due interni dalla stes-
sa parte eguali a due retti, le rette saranno paral-

lele tra loro.

Infatti, la retta EZ cadendo sulle due rette AB,
I'A faccia I'angolo esterno EHB eguale all'interno
ed opposto HOA, ovvero gli angoli interni dalla
stessa parte BHO, HOA eguali a due retti. Dico
che la AB e parallela alla Ir'A.

B Poiché infatti

5 H p EHB e eguale a

H®A, e poiché

EHB e eguale ad
r ® A

AHO (15), anche

4 AHO & eguale a

HOA (C1), e sono alterni. Quindi AB ¢ parallela a
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A (27).

Ancora, poicheé BHO, HOA sono eguali a due
retti, e poiché AHO, BH® sono anche eguali a
due retti, (13), saranno anche AHO, BHO eguali
a BHO, HOA (C1). Si tolga BHO comune. Il resto
AHO e allora eguale al resto HOA (C3), e sono
alterni, quindi la AB € parallela alla A (27).

Dunque se una retta cadendo, etc. c. d. d.

29. — Una retta che cade su due rette paralle-
le fa gli angoli alterni eguali tra loro, I'angolo
esterno eguale all’interno ed opposto, e gli angoli

interni dalla stessa parte eguali a due retti.?®

28 Come si e gia osservato, questa prop. (29)
e la prima in cui si adoperi il postulato (P5).

A chi ben consideri I'opera di Euclide, la formu-
lazione del (P5) appare semplice ed elegante
(cfr. la nota alla [17]). Per Euclide, due rette ta-

gliate da una terza appaiono come una figura
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Infatti sulle rette parallele AB, I'A cada la retta
EZ. Dico che essa fa gli angoli alterni AHO, HOA
eguali, e 'angolo esterno EHB eguale all'interno

ed opposto HOA, e gli interni dalla stessa parte

geometrica analoga ad un triangolo (cfr. la nota a
[T22], pag. 9).

| geometri di ogni epoca si preoccuparono, di
sostituire al (P5) qualche altro, il quale, assieme
alle (1)—(28) permettesse di dimostrare la (29) e
le seguenti.

Ecco alcune delle proposizioni pit notevoli che
sono state proposte per sostituire il (P5).

1. Due linee rette che si incontrano, non pos-
sono essere parallele ad una stessa retta
(PrRocLO), (E equivalente alla [30] di Euclide).

2. Esiste un triangolo nel quale la somma de-
gli angoli e eguale a due retti (LEGENDRE, Mém.

de I'Acad. des Sc. XII, p. 367: Réflexions sur dif-
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BHO, HOA eguali a due retti.

Infatti se AH® non € eguale a HOA, uno di essi
e maggiore. Sia maggiore AH®. Si aggiunga
BHO® comune. Allora AH®, BH® son maggiori di

férentes manieres de demontrer la théorie des
paralleles).

3. Esistono due triangoli diseguali, aventi gli
angoli equali. (SACCHERI, nella sua opera Eucli-
des ab omni naevo vindicatus (1733) ovvero nel-
la versione italiana, L’Euclide emendato del P.
Gerolamo Saccheri, di G. BocCARDINI, Milano,
Hoepli, 1904).

4. E possibile costruire un triangolo la cui
area sia maggiore di qualsivoglia area data
(GAuUssS, lettera a W. BoLyAl, 1799).

Una interessante esposizione di questi ed altri
metodi si trova nella versione di Euclide di HEATH,

vol. | pagine 202-220. Cfr. anche la nota alla suc-
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BHO, HEA (C2). Ma AHO, BHO sono eguali a
due retti (13), dunque BHO®, HOA son minori di
due retti. Ma due rette che fanno gli angoli interni
minori di due retti, prolungate all’infinito, si incon-
trano (P5). Dunque AB, A prolungate all’infinito,
si incontreranno; ma non si incontrano perché si
son supposte parallele: Non é dunque AHO dise-
guale a AHO. E dunque eguale.

D Ma anche AHO e

A U g eguale a EHB (15).

Dunque EHB e
A eguale a HOA (C1).

Si aggiunga BHO co-
4 mune. Dunque EHB,
BH®O sono eguali a BHO, HOA (C 2). Ma EHB,

BHO sono eguali a due retti (13). Dungue anche

cessiva (32), e BoNoOLA, La Geometria non Eucli-

dea, Bologna, Zanichelli, 1903.
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BHO, HOA sono eguali a due retti.
Dunque una retta che cade su due rette paral-

lele, etc. c. d. d.

30. — Le parallele ad una stessa retta sono

anche parallele tra loro.?®

29 Euclide non spiega come si possa costruire
la HK, la quale incontri le altre tre rette.

La proposizione sembra alterata, o0 monca, |l
che puod anche sospettarsi dal fatto che essa é
priva della solita conclusione. Forse Euclide de-
duceva dal (P5) che la HO incontrando la EZ do-
veva anche incontrare la parallela r'A? Ovvero
preso a caso H su AB, e K su A osservava che
essendo EZ interna alle due AB, A, la HK dove-
va necessariamente tagliarla in ©7?

A. DE MORGAN ha osservato (Compan. to the
almanac for 1849, p. 8 che la (30) é logicamente

equivalente all'altra: Due rette che si tagliano non
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/ Sia ognuna delle
H

A b AB, A parallela alla
B 9 Z EZ; dico che la AB
r I{/ A € parallela alla I'A.

/ Infatti, le incontri
la retta HK.

Poiché HK incontra le rette parallele AB, EZ
I'angolo AHK é eguale allangolo HOZ (29). E
poiché ancora HK incontra le parallele EZ, I'A,
I'angolo HOZ € eguale all’angolo HKA (29). Ma si
e dimostrato che AHK ¢é eguale ad HOA; dunque
anche AHK e eguale a HKA (C1), e sono alterni.

Dunque AB e parallela a r'A (27). c. d. d.

31. Per un punto dato condurre una linea retta

parallela ad una retta data.*°

possono esser parallele entrambe ad un’altra ret-
ta.

30 PrROCLO aveva osservato che Euclide pone
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Sia A il punto dato, e sia Bl la retta data. Si de-
ve dunque per il punto A condurre una linea retta
parallela alla retta Br.

E A - Siprenda sulla

Bl un punto A a

B r caso, e si con-

giunga la AA; e
sulla retta AA e sul punto A di essa si costruisca
I'angolo AAE eguale all’angolo AAl (23), e si pro-
lunghi per diritto alla EA, la retta AZ.

E poiché la retta AA cadendo sulle due rette
BI, EZ fa gli angoli alterni EAA, AAl™ eguali tra lo-
ro, dunque la EAZ € parallela alla BI" (27).

Dunque dal punto dato A, e stata condotta la li-

il problema (31) soltanto dopo aver dimostrato la
(30), dalla quale € facile concludere che da un
punto ad una retta si puo condurre una sola pa-

rallela.
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nea retta EAZ parallela alla retta data Br. c. d. f.

32. — In ogni triangolo, prolungato un lato,
I'angolo esterno € eguale ai due interni ed oppo-
sti, ed i tre angoli interni al triangolo sono eguali

a due retti.31

31 Questa proposizione € spesso citata da
ARISTOTELE, come esempio di una verita accetta-
ta da tutti (Anal. Post. |, 24, 85 C 5; ibid. 85 C 11,
Metaph. 1051 a 24). Questo passo della Metafisi-
ca di ARISTOTELE, come e stato osservato da
HEIBERG, si riferisce alla dimostrazione qui data
da EucLIDE; quindi non solo la proposizione, ma
anche la dimostrazione sono anteriori ad
EUCLIDE.

| Pitagorici, secondo quanto riferisce PROCLO
(p. 379) dimostravano questo teorema conducen-
do invece dal vertice A una parallela alla base Br,

ed osservando che gli altri due angoli cosi formati
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Sia il triangolo ABI™ e si prolunghi un suo lato
Bl in A. Dico che I'angolo esterno Ar'A e eguale
ai due interni ed opposti FAB, ABr, e che i tre an-
goli interni del triangolo ABI, Bl'A, T'AB sono

attorno al vertice sono eguali agli altri due angoli
del triangolo perché alterni ed interni etc.

Come TARTAGLIA osserva nel suo commento a
guesta proposizione, e facile estenderla ai poligo-
ni semplici, o stellati. Cosi ad es. in un pentago-
no stellato la somma dei cinque angoli A, B, C,

D, E e eguale a due angoli retti. Infatti 'angolo
AGF, esterno del triangolo EGC, € eguale ai due
interni ed opposti E, C; e 'angolo AFG esterno
del triangolo DBF € eguale ai due interni ed op-
posti B, D, dunque, etc.

Questo pentagono stellato, o pentagramma era
il segno di riconoscimento dei Pitagorici.

La (32) dipende dalla (29), la quale a sua volta
75



eguali a due retti.

Si conduca infatti dal punto I alla AB, la retta
parallela "E.

E poiché AB € parallela a lE, e su di esse cade
la A, gli angoli alterni BAI, Al'E sono eguali tra

# 1 loro (29). Anco-

ito dimostrato nel
te la (P5), la (32)

tendosi ai termini

B N &~ dare un senso
tale che siano verificate le proposiz. (1)-(28), e
non siano invece verificati né la (P5), né la (32).
(BELTRAMI, Giornale di Matematiche, Napoli,
1868).

Senza far uso della (P5), ma soltanto delle no-
zioni precedenti, si giunge appena a dimostrare
la (16) e la (17), dalle quali si deduce soltanto

che la (32) e possibile.
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ra, poiché AB ¢ parallela a I’'E, e su di esse cade
la BA, 'angolo esterno ElA € eguale all’angolo
interno ed opposto ABI™ (29). Ma si era gia dimo-
strato che Alr'E e eguale a BAl. Dunque tutto
I'angolo Ar'A e eguale ai due interni ed opposti
BAT, ABI™ (C2).

Si aggiunga I'angolo comune AlB; allora i due

A

angoli Al'A, ArB sono eguali ai tre -\

-]

ABI, BrA, FAB (C2). Ma i due an- ]

goli ArA, AIr'B sono eguali a due retti (13). Dun-
gue anche i tre angoli AI'B, 'BA, 'AB sono eguali
a due retti (C1).

Dunque in ogni triangolo, etc. c. d. d.

33. — Le rette congiungenti dalla stessa parte
rette eguali e parallele sono anch’esse equali e

parallele 32

32 Questa proposizione, come Proclo ha os-

servato, collega la teoria delle parallele con quel-
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Siano le AB, I'A eguali e parallele, e le congiun-
gano dalla stessa parte le Al, BA. Dico che an-
che Al, BA sono eguali e parallele.

B A Siconduca la

Br.
E poiché la

AB e parallela

A
allarA, ela Blr

le incontra, gli angoli alterni ABI', BI'A sono eguali
tra loro (29). E poiché AB é eguale a l'A, e la Bl
e comune, le due AB, Bl sono eguali alle due BI,
[A; e I'angolo ABI™ e eguale all'angolo BrA; dun-
qgue la base Al e eguale alla base BA, ed il trian-

golo ABI" € eguale al triangolo Br'A, ed i restanti

la dei parallelogrammi. Essa definisce implicita-
mente che cosa sia un parallelogrammo. A partire
dalla proposizione successiva, Euclide adopera

guesta nuova parola senza altri schiarimenti.
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angoli sono eguali ciascuno a ciascuno, quelli a
cui sottendono lati eguali. Dunque I'angolo AIB é
eguale all'angolo 'BA (4). E poiché la retta Bl
cadendo sulle due rette Al, BA fa gli angoli alter-
ni eguali tra loro, e dunque la Al parallela alla BA
(27). Ma si é gia dimostrato che le € anche egua-
le.

Dunque, le rette congiungenti, etc. c. d. d.

34. — I lati e gli angoli opposti di uno spazio
parallelogrammo son eguali tra loro, e il diametro

lo divide per meta.33

33 Euclide avrebbe potuto abbreviare la secon-
da parte di questa dimostrazione osservando che
la (26) citata in principio gia permette di conclu-
dere I'eguaglianza dei due triangoli ABI, BI'A. Si
osservi pero che questa conseguenza si trae dal-
la dimostrazione, ma non dal solo enunciato della

(26). Percio Euclide forse ha preferito ricorrere al-
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Sia lo spazio parallelogrammo ArAB, ed il suo
diametro Br. Dico che i lati e gli angoli opposti del
parallelogramma AlrAB sono eguali tra loro, e

che il diametro lo divide per meta.

la (4).

Il matematico arabo AN-NAIRIZI, adoperando le
(33) e (34), ha dato una elegante costruzione del-
la trisezione di una retta (Anaritii in decem libros
priores elementor. Euclidis comm. ex interpreta-
tione Gherardi cremonensis, ed. Curtze, Leipzig,
Teubner, 1899, p. 74). Egli conduce da parti op-
poste della retta data AB da trisecare, dagli estre-
mi AB, due perpendicolari eguali tra loro AC, BD.
Bisecata ognuna di queste nei punti E, F, con-
giunge ED, CF. | due punti d’intersezione G, H di
gueste congiungenti colla AB, risolvono il proble-
ma.

La dimostrazione e facile. Si conduce percio da
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Poiché infatti la AB € parallela a A, e la retta
Bl cade su di esse, gli angoli alterni ABI, BI'A
sono eguali tra loro (29). E ancora, poiché Al e
parallela a BA, e Bl cade su di esse, gli angoli al-
terni AI'B, 'BA sono eguali tra loro (29).

Dunque i due triangoli ABI, Bl'A hanno i due

A B angoli ABl, BrA

eguali ai due Blr'A,
['BA ciascuno a cia-

scuno, ed un lato

eguale ad un lato,

H la perpendicolare, etc.

Con una costruzione analoga si puo dividere
una retta in quante si vogliano parti eguali.

E pero piu semplice adoperare per la soluzione
di questo problema la teoria delle proporzioni.
Cosi fa Euclide nella prop. (9) del libro sesto. Cir.

la nota alla (10).
81



guello tra gli angoli eguali, la Bl comune. Percio
anche i restanti lati saranno eguali ai restanti lati,
ciascuno a ciascuno, ed il restante angolo, al re-
stante angolo (26). Dunque la AB € eguale alla
A, ela Al a BA, ed ancora I'angolo BAl eguale
a 'AB. Ma poiché I'angolo ABI" € eguale a Bl'A e
'BA e eguale a AlB, € dunque tutto ABA eguale
a tutto ArA (C2). Ma gia si era dimostrato che
BATI e eguale a 'AB.

Dunque i lati e gli angoli opposti di uno spazio
parallelogrammo sono eguali tra loro.

Dico poi, che un diametro lo divide per meta.
Poiché infatti AB e eguale a "' A, e Bl € comune,
le due AB, BI" sono eguali alle due A, Bl ciascu-
na a ciascuna, e lI'angolo ABI" e eguale all’angolo
BrA (29). Dungue il triangolo ABI™ e eguale al tri-
angolo Blr'A (4).

Dunque il diametro BI" divide per meta il paral-
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lelogrammo ABIA, c. d. d.

35. — | parallelogrammi sulla stessa base e

nelle stesse parallele, sono eguali tra loro.3

34 Euclide sviluppa soltanto il caso pia compli-
cato. Ma il punto E potrebbe cadere su A o nella
AA.

Le dimostrazioni, in questi due casi, gia svolte
da PrRoCLO, si ottengono da quella data da Eucli-
de, con alcune lievi semplificazioni.

Si noti che in questa proposizione (35) com-
pare per la prima volta la parola eguale usata in
un NUOVO Senso.

Volendo evitare I'ambiguita, gli scrittori moderni
hanno proposto, e sembra questa la via preferibi-
le, di introdurre un nuovo concetto astratto, il con-
cetto di area, dicendo cioe che i due paralle-

logrammi hanno eguale area, o sono eguali in
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Siano i parallelogrammi ABlr'A, EBI'Z su la
stessa base e nelle stesse parallele AZ, Br.
Dico che ABlA e uguale al parallelogrammo

EBrI'A. Poiché infatti ABIr'A € un parallelogrammo,

o~~~

A A E Zi

Géomeétrie (qua-
H te | p. 274) propo-
2 = 2 parallelogrammi.
Questa denominazione spesso seguita in trattati
moderni; ha I'inconveniente di moltiplicare ecces-
sivamente le proposizioni. Bisogna in tal caso ri-
petere per enti equivalenti le nozioni comuni
(C1), (C2), (C3). Ed anche cessa in qualche caso
la validita della (C2), poiché a triangoli eguali ag-
giungendo triangoli eguali si possono ottenere
parallelogrammi non piu eguali ma appena equi-

valenti.

Si noti infine che nella dimostrazione della (35)
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AA € uguale a Bl (34). E per la stessa ragione
anche EZ e eguale a Brl". Quindi anche AA e
eguale a EZ (C1). Ed ancora la AE € comune;

dunque tutta la AE e eguale a tutta la AZ (C2).

non occorre I'uso della (C3) quando E cade tra A
e A, ma basta la sola (C2).

E stato dimostrato che si pud sempre ricondur-
Si a questo caso, ed essere sufficiente 'uso della
(C2) (la quale afferma che aggiungendo aree
eguali ad aree eguali si hanno aree eguali), pur-
ché si introduca un postulato (formulato da
ARCHIMEDE, Quadratura della parabola 1l ed. Hei-
berg vol. 2 p. 265), di cui Euclide non fa uso, il
guale dice in sostanza che date due aree dise-
guali si puo trovare un numero n tale, che n volte
la minore superi la maggiore.

Si é costruita cosi una teoria dell’equivalenza,

od eguaglianza addittiva delle aree delle figure
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Ma ancora, AB e eguale a A" (34); dunque le
due EA, AB sono eguali alle due ZA, Al ciascuna
a ciascuna; e I'angolo ZAI e eguale all’'angolo

EAB, I'esterno all'interno (29). Dunque la base

piane, per opera di W. BoLyAl, DUHAMEL, DE
ZoLT,... Essa € adoperata in varii trattati scolastici
italiani moderni.

Si veda per una esposizione completa, I'artico-
lo di U. AMALDI, Sulla teoria dell’equivalenza, nel-
le Questioni riguardanti la Geometria Elementare,
Bologna, Il ed. 1910.

Questa teoria € senza dubbio interessante ed
elegante. Essa pero sembra assai piu artificiosa
di quella Euclidea, non essendovi ragione per
non introdurre nell'insegnamento fin da principio
anche la nozione comune (C 3).

Euclide I'adopera fin da principio; cfr. le prop.

2), (5)...
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EB € eguale alla base Iz, ed il triangolo EAB
sara anche eguale al triangolo AZI™ (4).

Si tolga AHE, comune. Dungue il restante tra-
pezio ABHA e eguale al restante trapezio EHIZ
(C3). Si aggiunga il triangolo HBI, comune. Dun-
gue tutto il parallelogrammo ABI'A € eguale a tut-
to il parallelogrammo EBI'Z.

Dunque, i parallelogrammi sulla stessa base,

etc. c. d. d.

36. — Parallelogrammi su basi equali e nelle

stesse parallele sono eguali tra loro.

A A L © Siano i paralle-

logrammi ABIA,
EZHO su le basi

B T Z H eqguali Bl, ZH e nel-
le stesse parallele A®, BH. Dico che il paralle-
logramma ABl'A e eguale a EZHO.
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Si conducano infatti BE, '©. Poiché Bl € egua-
le a ZH e ZH € eguale ad EO®, anche Bl e eguale
a EO (C1). Ma esse sono anche parallele, e le
EB, Or le congiungono. Ma le congiungenti dalla
stessa parte di rette eguali e parallele sono
anch’esse parallele (33). Percio EBI© e un pa-
rallelogramma (34), ed esso ancora eguale a
ABl'A, poiché hanno la stessa base Bl e sono
nelle stesse parallele (35), Bl, A®. Per la stessa
ragione EZH®O é eguale allo stesso EBI®. Percio
anche il parallelogrammo ABI'A € eguale a
EZHO (C1).

Dunque parallelogrammi su basi eguali etc. c.

d. d.

37. — Triangoli che sono sulla stessa base e

nelle stesse parallele sono eguali tra loro.3°

35 Questa proposizione e la precedente mo-

strano come due figure piane possono aver la
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Siano i triangoli ABI, ABI™ sulla stessa base Bl
e nelle stesse parallele AA, Br. Dico che il trian-
golo ABI" € eguale al triangolo ABT.

Si prolunghi AA da ognuna delle due parti, ver-

stessa area, senza aver lo stesso perimetro.

Il credere che il perimetro possa dare un’idea
dell’area di una superficie, sembra esser stato un
errore comune tra gli antichi scrittori ignari di ma-
tematica. TUCIDIDE, VI, 1, stima l'area della Sicilia
dal tempo occorrente a navigarle intorno. PLINIO,
VI, 208, per confrontare le diverse parti del mon-
do dice: «aptissime.... spectabitur ad longitudi-
nem latitudine addita». QUINTILIANO, Institutiones
oratoriae, |, cap. X, 39-52, dice: «De Geome-
tria.... Falsa quoque veris similia geometria ratio-
ne deprehendit... Nan quis non ita proponenti
credat: Quorum locorum estremae lineae ean-

dem mensuram colligunt, eorumqgue spatio quo-
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S0 E, Z; da B si conduca la BE parallela alla rA, e
da I si conduca la rZ parallela alla BA (31).
Dunque EBIrA, ABIrZ sono entrambi paralle-

A A o logrammi, e

sono eguali,

t necesse

B r
est? At id falsum est. Nam plurimum refert cuius

formae sit ille circuitus; reprehensique a geome-
tris sunt historici, quia magnitudinem insularum
satis significari navigationis ambitu crediderunt».
QUINTILIANO enuncia poi correttamente vari teore-
mi geometrici, ricordando che il circolo € la figura
piana di area massima, tra quelle aventi lo stesso
perimetro, e ricorre, per convincere i non geome-
tri, ad un esempio numerico osservando che un
quadrato avente per lato 10 passi ed i rettangol
aventi per lati 15x5, ovvero 19x1 passi, hanno lo

stesso perimetro, ma 'area assai diversa.
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poiché sono sulla stessa base Bl e nelle stesse
parallele BI, EZ (35). Ed ancora il triangolo ABI
e la meta del parallelogramma EBIA, poiché il
diametro AB divide questo per meta (34). Poi an-
che il triangolo ABI" e la meta del parallelogram-
ma ABZ[I poiché anche il diametro Al lo divide in
due parti eguali. Dunque il triangolo ABI™ € egua-
le al triangolo ABT.

Dunque triangoli che sono sulla stessa base

etc. c. d. d.

38. — Triangoli che sono su basi eguali e nelle

stesse parallele sono eguali tra loro.

Siano i triangoli ABIM, AEZ sulle basi eguali B,
EZ e nelle stesse parallele BZ, AA. Dico che il tri-
angolo ABI" € eguale al triangolo AEZ.

Si prolunghi infatti AA da ognuna delle due par-

ti verso H, © e per B si conduca alla A la paral-
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lela BH, e per Z alla AE la parallela ZO (31).
Ognuno dei due HBIrA, AEZ® e dunque un pa-

rallelogram-
H A A O
mo. Ed e
HBIA eguale
a AEZO. Poi-
B T E 7
ché sono su

basi eguali Bl, EZ e nelle stesse parallele BZ,
HO (36). Ma il triangolo ABI" € meta del paralle-
logrammo HBIA; infatti il diametro AB lo divide
per meta (34). Ed il triangolo ZEA € meta del pa-
rallelogrammo AEZO; infatti il diametro AZ lo divi-
de per meta (34). Dunque il triangolo ABI" e
eguale al triangolo AEZ.

Dunque, i triangoli che sono su basi eguali,

etc., c. d. d.

39. — Triangoli equali che sono sulla stessa
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base e dalla stessa parte, sono anche nelle stes-

se parallele.

A A Siano i triangoli

eqguali ABI, ABI sulla
stessa base Bl e

B T dalla stessa parte di

BrI. Dico che sono anche nelle stesse parallele.

Si conduca infatti la AA. Dico che AA ¢é paralle-
la alla Br.

Se infatti non €, si conduca per il punto A alla
retta Bl la parallela AE (31), e si congiunga la
ET. Allora il triangolo ABI™ € eguale al triangolo
EBI, poiche ¢ sulla stessa base Bl di esso, e
nelle stesse parallele (37). Ma ABI" € eguale
ABI, dungque anche ABI e eguale a EBIM (C1), il
maggiore al minore, il che é impossibile. Dunque

AE non e parallela a BI". Similmente dimostrere-
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mo che nessun’altra eccetto AA € parallela. Dun-
que AA ¢ parallela a Br.

Dunque, triangoli equali, etc. c. d. d.

40. — [Triangoli eguali su basi eguali e dalla

stessa parte sono anche nelle stesse parallele].3®

41. — Se un parallelogrammo ha la stessa ba-

36 Questa proposizione non si trovava nel te-
sto originario, ed e stata aggiunta da qualche
commentatore. Cosi ha provato HEIBERG (Her-
mes, XXXVIII, 1903, p. 50) adoperando un papiro
scoperto al Fayum (Fayum Towns and their pa-
pyri, p. 96 n. IX).

E da notarsi che il Tartaglia nella sua bella edi-
zione di Euclide sente il bisogno di modificare la
dimostrazione. La dimostrazione si conduce co-
me quella della (39). La (40) non ha nessun uso

nel sequito degli Elementi.
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se di un triangolo, ed é nelle stesse parallele, il

parallelogrammo e doppio del triangolo.

Abbia infatti il parallelogrammo ABI'A la stessa
base Bl del triangolo EBI e sia nelle stesse pa-
rallele Bl, AE. Dico che il parallelogrammo ABlr'A
e doppio del triangolo BET.

A A E  Sjconduca in-

fatti la AT 1l tri-
angolo ABI ¢ al-

lora eguale al tri-

B r angolo EBT; poi-
ché essi sono sulla stessa base Bl e nelle stesse
parallele Bl, AE (37). Ma il parallelogrammo
ABTI'A e doppio del triangolo ABT, poiché il diame-
tro Al lo divide per meta (34). Dunque anche il
parallelogrammo ABI'A e doppio del triangolo

EBI.
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Dunque, se un parallelogrammo, etc. c. d. d.

42. — Costruire in un dato angolo rettilineo un

parallelogrammo eguale ad un dato triangolo.

Sia ABTI il tri-

A
\/ e Z 1" angolo dato, e

A I'angolo retti-

lineo dato. Si

deve allora co-

B E r

struire nell'angolo A un parallelogrammo eguale
al triangolo ABT.

Sidivida la BI" per meta in E (10), e si conduca
la AE, e sulla retta EI nel punto E di essa si co-
struisca I'angolo ZEI eguale all'angolo A (23), e
per A si conduca la AH parallela ad EI (31), e
per I la H parallela ad EZ. Dunque ZEH € un
parallelogrammo. E poiché BE € eguale ad ET;, il
triangolo ABE e eguale al triangolo AET, poiché
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sono su basi equali BE, EI e tra le stesse paral-
lele BI" AH (38). Dunque il triangolo ABI™ € doppio
del triangolo AET. Ma anche il parallelogrammo
ZETH e doppio del triangolo AET, perché ha la
stessa base ed e nelle stesse parallele (41).

Dunque il parallelogrammo ZEIH e eguale al
triangolo ABI" ed ha I'angolo NEZ eguale
allangolo dato A.

Dunque si € costruito nell’angolo MEZ, che é
eguale all’'angolo A, il parallelogrammo ZEIH,

eguale al triangolo dato ABI c. d. f.

43. — In ogni parallelogrammo i complementi
dei parallelogrammi intorno al diametro sono

eqguali tra loro.

Sia il parallelogrammo ABl'A e il diametro di es-
so Arl, e intorno alla diagonale Al™ siano i paralle-
logrammi EG®, HZ. E siano BK, KA quelli che si
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chiamano complementi. Dico che il complemento
BK e eguale al complemento KA.

Poiché infatti ABIA é un parallelogrammo, ed
Al un diametro di esso, il triangolo ABI" € eguale
al triangolo ArA (34). Ed ancora, poiché EO® e un
parallelogrammo, e un diametro di esso € AK, Il
triangolo AEK e eguale al triangolo AGK. E per la
stessa ragione anche il triangolo KZI" é eguale al
triangolo KHI™ (34). Poiché dunque il triangolo
AEK e eguale al triangolo AGK, e KZI" a KHT il
triangolo AEK col triangolo KHT, € eguale al trian-
golo AGK col triangolo KZI (C2).

A © A Ma tutto il trian-

EN{ /Z golo ABI & eguale

a tutto AAl. Dun-

gue il resto, il

B H
complemento BK,

e eguale al resto, il complemento KA (C3).
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Dunque, in ogni parallelogrammo, etc. c. d. d.

44. — Ad una retta data, in un angolo rettilineo
dato, applicare un parallelogrammo eguale ad un

triangolo dato.

Sia AB la retta data, I" il triangolo dato e A
I'angolo rettilineo dato. Si deve allora alla retta
data AB, in un angolo eguale a A, applicare un
parallelogrammo eguale al triangolo T

Si costruisca il parallelogrammo BEZH eguale
al triangolo I, nell'angolo EBH, il quale sia eguale
allangolo A (42); e si ponga in modo che la BE
sia per diritto alla AB; e si prolunghila ZH in ©, e
per A si conduca la A® parallela ad ognuna delle
due BH, EZ (31), e si conduca la ©B. Poiché la
©Z cade sulle due parallele A@, EZ, gli angoli
ABGZ , ©ZE sono eguali a due retti (29); percio gli

angoli BOH, HZE son minori di due retti. Ma due
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rette [le quali incontrate da una terza] fanno gli
angoli [interni e dalla stessa parte] minori di due
retti, prolungate all’infinito si incontrano (P5).
Dunque le ©B, ZE prolungate si incontreranno.
Si prolunghino, e si in-
contrino in K, e per K sSi

conduca la KA parallela

e si prolunghino le GA,

HB fino ai punti, A, M.

/Z EVK ad entrambe le EA, ZO
LT T
e A A

Dungque GAKZ € un

parallelogrammo, ©K un suo diametro, e intorno
a OK i parallelogrammi AH, ME, e quelli che si
chiamano complementi, AB, BZ. Dunque /A\B e
eguale a BZ (48).

Ma BZ é eguale al triangolo I dunque anche
/\B € eguale a I (C1). E poiché I'angolo HBE e

eguale a ABM (15), e HBE € eguale a A, dunque
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anche ABM e eguale all’'angolo A.
Dunque alla retta data AB, nell’angolo ABM
che e eguale a A, é stato applicato il paralle-

logrammo AB, eguale al triangolo I c. d. f.

45. — Costruire un parallelogrammo eguale ad
una data figura rettilinea, in un angolo rettilineo

dato.3’

37 Le proposizioni (42), (44), (45) risolvono tre

problemi (ciascuno dei quali € piu generale del
precedente), relativi alla trasformazione delle fi-
gure piane. La (45) insegna a trasformare una
qualunque figura rettilinea (poligono), in un paral-
lelogrammo, avente un angolo dato ed una base
data. Si possono quindi cosi trovare la somma o
la differenza di due figure piane.

Soltanto nella (14) del libro I, Euclide insegne-
ra a trasformare un rettangolo, ovvero una qua-

lunque figura piana in un quadrato.
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Sia ABrlA la figura rettilinea data, e sia E
I'angolo rettilineo dato. Si deve allora costruire un
parallelogrammo, nel dato angolo E eguale alla
figura rettilinea ABlA.

A Si conduca la AB, e si
- costruisca un paralle-

A logrammo Z® nell'angolo

é OKZ che sia eguale

B
7 H A
allangolo E (42).
E alla retta HO si applichi
K e M

il parallelogrammo HM

nelllangolo HOM che sia eguale all’angolo E

(44).38

38 Cosi il testo nella traduzione del Vacca. Per
una piu completa traduzione del testo greco si
dovrebbe leggere "Si conduca la AB, e si costrui-
sca un parallelogrammo Z© eguale al triangolo

ABA nell’angolo ©KZ che sia eguale all’angolo E
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E poiché 'angolo E é eguale ad ognuno dei
due ©OKZ, HOM, anche ©KZ é eguale a HOM. Si
aggiunge KOH, comune. Dunque ZK®, KOH so-
no eguali a KOH, HOM (C2). Ma ZKO®, KOH sono
eguali a due retti (29), dunque anche KOH, HOM
sono eguali a due retti (C1). Dun-
gue ad una retta HO ed al punto
© di essa, le due rette KO, OM,

" B non poste dalla stessa parte, fan-

no gli angoli adiacenti eguali a

due retti; dunque KO ¢ per diritto

A p alla ©M (14). E poiche la retta ©OH
cade sulle due parallele KM, ZH, gli angoli alterni

M®O®H, ©HZ sono eguali tra loro (29). Si aggiunga

(42). E alla retta HO si applichi il parallelogram-
mo HM eguale al triangolo ABI™ nelllangolo HOM
che sia eguale all'angolo E [Nota per I'edizione

digitale Manuzio].
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OH/ comune, Allora MOH, ©HA sono eguali a
@OHZ, OHA. Ma MGH, ®HA sono eguali a due
retti (29). Dunque anche ©HZ, ®HA sono eguali
a due retti. Dunque la ZH e per diritto alla HA
(14). E poiché ZK e eguale e parallela a ©H (34),
ed anche ©H ad MA, anche la KZ € eguale e pa-
rallela alla MA. E le congiungono le rette KM, ZA.
Dunque anche le KM, ZA sono eguali e parallele
(30). Dunque KZAM é un parallelogrammo. E
poiche il triangolo ABA e eguale al parallelogram-
mo ZO, e ABI e eguale a HM, dunque tutta la fi-
gura rettilinea ABI'A € eguale al parallelogrammo
KZAM.

Dunque nell'angolo ZKM , che e eguale
all'angolo dato E, si e costruito il parallelogram-
mo KZ/\M eguale alla data figura rettilinea ABlrA;
c.d. f.
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46. — Su una retta data descrivere un quadra-

to.39

Sia AB la retta data; si deve allora sulla retta
AB descrivere un quadrato.

Si conduca alla retta AB, dal punto A su di essa
la A" ad angolo retto (11),e si ponga AA eguale
alla AB. E per il punto A si conduca la AE paralle-
la alla AB, e dal punto B la BE parallela alla AA
(31).

Dunque AAEB e un parallelogramma, quindi la
AB € eguale alla AE, e la AA alla BE (34); ma AB
e eguale alla AA; dunque le quattro BA, AA, AE,

EB sono eguali tra loro (C1); dunque il paralle-

39 Nella (1) Euclide aveva insegnato a costrui-
re un triangolo equilatero.

Nelle (11), (15), (16), del libro quarto insegnera
a costruire un pentagono regolare, un esagono

regolare, ed un pentadecagono regolare.
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logramma AAEB ¢ equilatero.

Dico che e anche rettangolo. Poiche infatti la
retta AA cade sulle parallele AB, AE, i due angoli
BAA, AAE sono eguali a due retti (29). Ma BAA e
retto, dunque lo € anche AAE. Ma in uno spazio
parallelogrammo i lati e gli angoli opposti sono
eguali tra loro (34). Dunque son retti ognuno de-
gli angoli opposti ABE, BEA.

Dunque AAEB e rettangolo. E gia si e dimo-
strato che € equilatero. Dunque e un quadrato

(T22), ed e descritto sulla retta AB.

47. — Nei triangoli rettangoli, il quadrato del la-
to che sottende l'angolo retto, e eguale ai qua-

drati dei lati che comprendono I'angolo retto.*°

40 PrRocLO osserva che la tradizione attribuisce
guesto teorema a PITAGORA, il quale avrebbe sa-
crificato un bue agli Dei per questa scoperta.

PLUTARCO (Non posse suaviter vivi secundum
106



Sia il triangolo rettangolo

ABI avente I'angolo retto

BAT. Dico che il quadrato di

Bl e eguale ai quadrati di BA,

Epicurum c. 11), DIOGENE LAERzIO (VIII, 12) ed
ATENEO (X, 13) son concordi nell’attribuire a Pita-
gora guesta proposizione.

Essa € pero forse, assai piu antica almeno in
un caso semplice, quello in cui i cateti del trian-
golo rettangolo sono 3, 4 e quindi I'ipotenusa 5.

In un frammento di papiro della Xl dinastia egi-
ziana, scoperto a Kahun, M. CANTOR (Archiv. d.
Math. u. Phys., VIII. 1905, p. 66) ha trovato
I'eguaglianza 3%+22=52 scritta in vari modi.

Forse anche gli antichi Babilonesi conoscevano
guesto risultato, sebbene esso non sia ancora
stato ritrovato esplicitamente nei documenti per-

venuti fino a noi. (Cfr. M. CANTOR, Gesch. d.
107



Al
Si costruisca infatti su Bl il quadrato BAET, e
su BA, Al, i quadrati HB, @I (46), e per A si con-

® duca la AA parallela

0).
A 10mo ed astrologo ci-

z ia Ciou), zio del re

2lla eguaglianza
nezzo di questa

cioe che il quadrato

uen ipuitteliusa ot vwene wynendo dal quadrato
circoscritto 49, i quattro triangoli rettangoli ester-
ni, ovvero due rettangoli 3x4, ossia 49-24=25), e
si servi di questo risultato per costruire un angolo
retto.

E cosi si fa oggi ancor talvolta in agrimensura,
0 in topografia quando non si possieda uno stru-

mento pil preciso. Si costruisce con un filo teso e
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ad ognuna delle due BA, "'E (31); e si congiunga-
no le AA, ZI.

E poiché ognuno dei due angoli BAl, BAH &
retto, dungque con una retta BA, e nel punto A di
essa, le due rette Al, AH, non poste dalla stessa
parte, fanno gli angoli adiacenti eguali a due retti
(14). Dunque A é per diritto alla AH. E per la
stessa ragione BA e per diritto alla A®.

E poiché 'angolo ABI" € eguale all’angolo ZBA,

ripiegato, un triangolo di lati, 3, 4, 5, e si ha cosi
un angolo retto (48).

Di questo teorema che si chiama ordinariamen-
te di Pitagora son state date interessanti ed assai
varie dimostrazioni.

Son notevoli tra le altre, una di PApPO (1V, p.
177), una dell’arabo THABIT IBN QURRA (826-901
d. Cr.), una trovata nei mss. di LEONARDO DA

VINCI (1452-1519). Cfr. HEATH, vol. 1 p. 364-368.
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perché ognuno di essi e retto, si aggiunga ABTr,
comune. Allora tutto ABA e eguale a tutto ZBI
(C2).

E poiché AB € eguale a B e ZB a BA (T22)
dunque le due AB, BA sono eguali alle due ZB,
Br, ciascuna a ciascuna e I'angolo ABA e eguale
all'angolo ZBr. Allora la base AA e eguale alla
base ZI, ed il triangolo ABA € eguale al triangolo
ZBr (4).

E il parallelogrammo BA e doppio del triangolo
ABA, poiché hanno la stessa base BA e sono
nelle stesse parallele BA, AN (41). Ed ancora, |l
quadrato HB e doppio del triangolo ZBTr, poiché
hanno la stessa base ZB e sono nelle stesse pa-
rallele ZB, HI" (41). Dunque il parallelogrammo
BA e eguale al quadrato HB.

Similmente, congiunte le AE, BK, si dimostrera

che anche il parallelogrammo A € eguale al qua-
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drato OF.

Dunque tutto il quadrato BAEI é eguale ai due
quadrati HB, @I (C2). Ed il guadrato BAET € co-
struito su Bl ed i quadrati HB, OF su le BA, AT
Dunque il quadrato del lato BI" € eguale ai qua-
drati dei lati BA, Ar.

Dunque, nei triangoli rettangoli, etc. c. d. d.

48. — Se in un triangolo il quadrato di un lato é
eguale ai quadrati dei due restanti lati del trian-
golo, 'angolo compreso dai due restanti lati del

triangolo é retto.*!

41 In questa dimostrazione EUCLIDE ammette
che: se due quadrati sono eguali, sono eguali an-
che le loro basi. Gia PROCLO aveva sentito il biso-
gno di dimostrare questa proposizione, e la sua
inversa, e piu recentemente DE MORGAN (Com-
panion to the Almanac for 1849, p. 8) aveva pure

proposto di introdurle dopo la (46).
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Infatti nel triangolo ABI sia il quadrato del lato
Bl eguale ai quadrati dei lati BA, Al". Dico che
I'angolo BATI é retto.

Si conduca infatti dal punto A la retta AA ad an-

Ma la verita della inversa, cioé: sono eguali i
quadrati costruiti su basi eguali si deduce colla
semplice applicazione di un principio logico il
quale dice che: se su due enti eguali si esegui-
sce la stessa operazione, i risultati sono eguali
(cfr. PEANO, Aritmetica etc. p. 49).

La proposizione diretta si dimostra subito os-
servando che se due rette sono diseguali, i qua-
drati costruiti su di esse sono diseguali, e quindi
con una semplice regola di logica (enunciata nel-
la nota alla (18), p. 43) si deduce la proposizione.
Queste osservazioni possono spiegare perche
Euclide non abbia creduto opportuno enunciare

esplicitamente le due proposizioni.
112



golo retto alla A" (11) e si ponga la AA eguale al-
la BA, e si congiunga la Al

Poiché la AA € eguale alla AB,

) il quadrato della AA é eguale al
guadrato della AB. Si aggiunga il
guadrato della Al comune. |
quadrati di AA, A" sono dunque

A A B

eguali ai quadrati di BA, Al (C2).
Ma il quadrato di Al" € eguale ai quadrati di AA,
Al infatti 'angolo AAT e retto (47); ed il quadrato
di Bl € eguale ai quadrati di BA, Al cio infatti si &
supposto. Dunque anche il quadrato di Al e
eguale al quadrato di Bl (C 1), percio anche la
Al € eguale alla Bl. Ma poiché anche la AA é
eguale alla AB, e la Al € comune, le due AA, Al
sono eguali alle due BA, Al e la base Al € egua-
le alla base Bl"; dunque I'angolo AAT e eguale

all’angolo BAI (8). Ma AATl e retto, dunque an-
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che BAT e retto.

Se dunque, in un triangolo, etc. c. d. d.
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2TOIXEIQN
A

o
‘Opol
. ZNUEIGY €0TIv, 00 PEEOC OLIEV.

. Foappr o6& pfkog ATtAATEC.

<‘ m\ Q\

. Foaupfig ¢ TtEpaTa onuela.

O". EUd€la yoapun €otiv, ATIC €€ 00UV TOIC €@
€QUTAC onuEioIg KETTal.

€. Emugaveia o€ €0Tiv, 0 PfiKog Kai TIAATOG
HOVOV EXEL.

¢ . Erugaveiog 0¢ Ttépata yoouuai.

(. Emimedog emipavela otiv, QTIC €€ iI0OL TOIC
€@’ £OLTAC eLVeiaIg KETTAL.

n’. Eminedoc o0& ywvia €0Tiv N €v ETUTTIEdW VO
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YOOUMQV ATTTOPEVWV OANAAWV Kai PN 1T evdeiag
KEIMEVWV TIROC AANAAAC TV YOOUUGV KAIOIC.

9. "Otav ¢ ai TtepIEXoLaal TNV Ywviav ypauuai
g0IeTan WO, HIVYQOAUHOC KOAETTOI F} ywvia.

1. "Otav d¢ evdeia €11 VBTV oTOdEToA TAC
€QeENC ywviag ioag aAANAaIC TTOoIf, 003N EKATEQD
TV 10WV YWVIOV £0TI, Kai N EPeTTNKLIO DI
KODETOC KOAETTAL, €@’ NV EPETTNKEV.

1. "AuBAEia ywvia €aTiv 1 Yeidwv 09K,

IB". 'O&ela o€ 1) EAACCowWV 0PIC.

1ly". “Opoc £aTiv, O TIVOC €0TI TTEQOLC.

10°. Xxfua €01 TO UTIO TIVOC N TIVWV 0pWV
TIEQIEXOMEVOV.

1€”. KUKAOC €0Ti oxfjpa Ttitedov UTTIO MIBC
YOOUURAG TIEQIEXOMEVOV, TIROC RV Q" €VOC
onueiov TV €vTog 100 OXNUOTOC KEIPEVWY TTdoal
Qi TtpoaTriTITOVa Al EVIETAN Ioa AAANAQIC EITiV.

IG". KEVTPOV O¢ TOD KUKAOU TO ONUEIOV KOAEITAL.
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1{". AiGpeTEOC 6€ T00 KUKAOUL €0TiV EVIETT TIC SId
T00 KEVTQOU NYUEVN Kai TIEQUTOVHEVN € EKATEQD
T pEEN LTTO TAC ToD KUKAOL TTEQIPEQEING, NTIC KA
OiXa TEPVEL TOV KUKAOV.

IN". "HUIKOKAIOV &€ €OTI TO TIEQIEXOPEVOV OXTU
OTTIO T€ TR SIOUETEOU Kai TAG ATTOAAUBAVOUEVNG
OTT" aOTAC TIEQIPEQEING. KEVTEOV ¢ TOD
NUIKUKAIOL TO aUTO, O Kai To0 KUKAOUL £0TiV.

13", xnuato eLIVYQOUPA ECTI TO LTTO EVIEIROV
TIEQIEXOMEVA, TRITIAELEA PEV TO LTTO TEIGV,
TETQATIAELEA OE TO LTIO TECCAEWV, TIOAUTIAELEX
O€ TO UTTO TIAEIOVWV 1) TECOAQWV EVIEIDV
TIEQIEXOMEVA.

K'. TGV O¢& TRITTADQWV OXNUATWYV ICOTIAELQOV
MEV TRIYWVOV 0TI TO TAG TEEIC ioag £Xov TIAELEAC,
I000KEAEC O TO TAC OVO PoOvaC ioag Exov
TIAEVQEAC, OKOANVOV O€ TO TAC TEEIC aviooug EXoV

TIAELQAC.
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KO~ "ETI 0 TGOV TOITIAELEWV OXNUATWVY
0pd0oywVIoV PEV TRIYWVOV €0TI TO £X0V 0QINV
ywviav, auBAvywviov O€ TO £Xov auBAgiav
ywviav, 0Euywviov 3¢ T0 TAC TEEIC O&eing ExoV
ywvioc.

KB". TGV 3¢ TETEATIAEVEWVY CXNUATWVY
TETPAYWVOV HEV ECTIV, O ICOTIAEVEOV TE €0TI Kal
00J0YWVIoV, ETEQOUNKEC OE, O OPTOYWVIOV HEV,
OUK I00TTAELEOV OE, POUPBOC O€, O ICOTIAELEOV
MEV, OUK 0pdoywviov O€, POUPBOEIBEC OE TO TAC
ATIEVOVTIOV TIAEVEAC TE Kai ywviag ioag aAARAQIC
£xov, 0 oUTE iITOTTIAELEOV 0TIV 00TE OETOYWVIOV-
10 O¢ TI0PA Ta0TO TETEATIAELEA TEATIE(I
KOAEIoDW.

Ky . MapdAAnAoi giciv evdeial, aitiveg eV TR
aUTR ETUITIEDW 00Ol Kai EKBAANOHEVAL EiC
QTIEIQOV €@’ EKATEQO TA PEEN ETTI NOETEQD

OUUTTITTTOLGIV GAANAQIC.
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Aitipata.

o’. "Hitodw Ao maviog anpeiov €Tt Tav
onueiov VI YOV Ayayeiv-

B’. Kai mtemtepaopévny eDJETV KATAO TO TUVEXEC
ETT’ eLDeiag EKPAAETY-

Y. Kai Ttavti KEVTEW Kal daoTruaTi KOKAOV
yodageaodal:

0" Kai mdoag 1a¢ 093¢ ywviag icag AAANAAIC
gival:

€. Kai £av gic dVO evdeiag eVIETa EuTTiTITOLOA
TOG EVTOC Kai ETTI TO a0TA PEEN Ywviog dVo 0pd®MV
eNaooovag Ttolf, EKBairouévag Tag oVo evdeiag
ETT’ ATTEIQOV CUMTIITITEV, €@ O PEQEN EiCiv ai TRV

d00 03V EAACOOVEC.
Koivai &évvoiai.
o’. Ta 1@ avt® ioa Kai aAAAAoIC £aTiv Toa.
B’. Kai €av ioolg ioa TtpoaTtediy, T& OAa €0TIV
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ioa.

y’. Kai €av amo iowv ioa agaipedij, ta
KOTOAEITIOPEVA ECTIV iOQ.

O". Kai ta épapuolovta €Tt aANAAQ oo
GAANAOIG EOTIV.

€". Kai 10 0Aov 100 péEpouC PETCOV.
o.

Eti Tfig dodciong evd<iag TreETtEQATHEVNG

TEiywvov icottAevpov cuotioacdal.

"Eotw 1 d09€ioa eLdeia meTepaopévn N AB.

AET O €Tl Tf¢ AB gudeiag Tpiywvov icOTIAELEOV
ouoTrioaodal.

KEvTow pEV TR A, dlaoTtruaTtl 0& T AB KOKAOG
veyoa@dw 0 BIA, Kai TIAAIV KEVTOW eV TG B
dlootiuat ¢ T BA KUKAOC yeypd@dw 0 ATE, Kai

arto 1o I onueiov, kad' 0 TEUVoOLOIV AANAAOUC Ol
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KUOKAOL, €TTi T A, B anueia emelevxdwaoav gvdeial
ai A, I'B.

Kai £Ttei 10 A onueiov kEvtpov €oti 100 MAB
KUKAOU, ion €aTiv 1 Al' i) AB- TIaAIv, €TT€i TO0 B
onueiov kevtpov €oTi 100 MAE KUKAOU, ion €0Tiv 1)
BI' i BA. £d¢ixdn o€ kai ] FA T AB ion- ekatépa
tpa t@v A, I'B 1) AB €aTiv ion. & 0¢ & a0T®
ioa kai GAARAoIC EoTiv ioa- Kai 1 FA dpa T B
€0TIV Ion- ai TEEiC dpa ai A, AB, BI' ool aAARAQIq
eigiv.

looTtAELEOV Gpa €0Ti TO ABIT Tpiywvov. Kai
ouveoTatal £TTi T dodeiong evdeiag

TIETIEQaaEVNC TG AB- OTtEQ €€l TTOIRjO.
B’

Mpo¢g T® do0Févtl onpeiw Ti) dodeion svdsia

ionv gvd<iav F<odal.
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"E0TW TO PEV 009EV onueiov TO A, 1 6¢€ dod€ioa
e0OETa 1] BI'- 3€T O 1OC T® A anueiw T dodeion
e0deia TR Bl ionv evd€iav S€adal.

‘Emtelebxdw yap aro tod A onueiou €Ti 10 B
onueiov eVdeia N AB, Kai CUVESTATW ETT AVTAC
Toiywvov icottAevpov 10 AAB, Kai
ekBePBANodwaoav £’ e0Beiag Taic AA, AB g0d¢€ial
ai AE, BZ, kai KEVTEw pEV T@ B diaotpott O 16
BI" KUKAOG yeypd@dw 0 MHO, Kai TTaAIV KEVTOW
T A Kai dlootruat 16 AH KOKAOG yeypd@dw O
HKA.

ETtel o0v 10 B onueiov kévtpov €oTi 100 MHO,
ion €otiv ) Bl 1fj BH. tdAIv, £TtEl 1O A onueiov
KEVTEOV €0Ti T00 HKA KOKAOU, ion €aTiv 1 AA Ti)
AH, ®v 1) AA Tf] AB éoTiv ion. Aoirtr) Goa 1 AA
Aoty i) BH €oTv ion. €deixdn o€ kai ) Bl i) BH
ion. ekatépa apa tv AA, Bl tf) BH €otiv ion. ta
O¢ T aUT® ioa Kai AANAAOIC EaTiv ioa- Kai 1 AN

122



apa T} Bl €oTiv ion.
MEo¢g Gpa 16 dodévtl onueiw TG A Tfj dodeion
e0deia T Bl ion eudeia Kettan 1 AA- OTTEQ EDEl

Ttolfjoal.
V.

A0O 50I3e10DV €0IEIDV Aviowv ATIO TG

peilovog th EAdooovi ionv e0IeTav APeAETV.

"Ectwaoav ai dod€ioal dvo gudeial avicol ai AB,
I, v peidwv £otw f AB- B€T 81y 4o T peidovog
TAC AB 1] EAdaoovi Th I ionv eVJETav APeAEIv.

Keiodw 1o0¢ T A onueiw i) I evdeia ion n AA-
KO KEVTQW MEV T A dlaoTAUOTI O€ TG AA KOKAOC
yeypapdw 0 AEZ.

Kai €Ttel 10 A onueiov kévtpov €oTi 100 AEZ
KOKAOU, fon €oTiv 1 AE 0 AA- 0AAG kai N T T AA

eotiv fon. ékatépa dpa t@v AE, I T AA £aTiv fon:
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woTE Kai N AE i I €oTiv ion.
AVO Gpa dodelo®v LIeIV avicwv TV AB, I
aTto tiq peidovocg g AB T EAdooowvi T T ion

agrontal n AE- 01tep £0¢1 Ttoifjoal.
5.

‘Edv 00 Ttoiywva ta¢ 800 TIAELQEAC dLTi
TIAELEOIG 100G £XN EKATEQOV EKOTEQN KO TV
ywviav T ywvia ionv £xn v 0110 TOV icwv
EVIEIDV TTEQIEXOMEVNV, Kai TRV BACIV TN BACEI
ionv &1, Kai TO TRIYyWVoV TG TEIYWVW® IGoV
£otol, Kai ai AoiTtai ywvion toig AoITtaig
ywvioig icol EooVTol EKATEQO EKOTEQN, D’ O

ai iocan TtAgvEai UTTOTEIVOUTIV.

"EoTtw OVO TRiywva Ta ABIL, AEZ 1a¢ V0
TIAELEAC TOC AB, Al Tai¢ duai TIAeLEOIC Tai¢ AE,

AZ o0¢ EXOVTO EKATEQAV EKATEQQ THV WEV AB Th
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AE v ¢ Al Tfj AZ Kai ywviav v uTto BAI
ywvia Tf UTIO EAZ ionv. Aéyw OT1 Kai Baoig n BIr
Baoel Ty EZ fon €aTiv, kai 10 ABI™ Toiywvov 10
AEZ tolywvw icov €oTal, Kai ai Aoitai ywvial toig
AOITTONC ywvialg ioal EToVTal EKATEQN EKATEQQ, LY’
Q¢ ai ioar TIAevEai LTTOTEIVOLOIV, N eV LTTO ABI
T LTIO AEZ, ] 8¢ UTTO AIB Tfj LTTO AZE.
‘E@apuolopévou yop 100 ABIT ToIywvou £Tti TO
AEZ toiywvov Kai tidepévou 100 PeEV A onueiou
ETT TO A onueiov A 0 AB ebdeiag i v AE,
£QOEMOCel Kai T0 B anueiov i 10 E d1a 0 Tonv
sival TV AB 1] AE- £épappocdonc dn tfic AB &t
NV AE €pappoael kai 1 Al e0d€ia eTti TNV AZ dia
10 fonv eivan v 0110 BAT ywviav 1fj 01to EAZ-
(WOTE Kai T0 I anpeiov £1Ti 10 Z onpeiov
£poppooel dit TO fonv TIaAv givan Thv Al Tfj AZ.
OAAO UnV Kai 10 B €11i 10 E €Qapuooel- wote
Bdoic ) Bl emti Baowv v EZ £@oapuooel. i yop
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100 pev B £1ti 10 E €@appooavtoc 100 o€ I €111 TO
Z N BI' Baoig 1ti TV EZ 00K €@apuoael, 600
enJeTaN Xwpiov TIepIEEOVaIV. OTIEQ £OTIV AdUVATOV.
epapuooel dpa ) Bl Baoig i v EZ kai ion
aUTh) €0Tal. WOTE Kai OAov 10 ABI Tpiywvov £TTi
OAov 10 AEZ 1piywvov EQopuoael Kai icov autd®
€atal, Kai ai Aoirtai ywvial 7Tl Ta¢ AOITTAC ywviag
£QOEUOCOUOI Kai ioal auTaig EoovTal, 1 YEV UTTO
ABI™ i uTTO AEZ 1) 8¢ UTTIO AIB Tij LTTO AZE.

‘Eav dpa d00 tpiywva 1ag d00 TIAsLEAC dVO
TIAEVQOIC 100C XN EKOTEQOV EKATEQQ Kai TNV
ywviav Tfj ywvia ionv €xn v OTIO TGV ICWV
e0TEIRV TIEQIEXOMEVNV, Kai TNV Baaotv TN Bdoel
ionv €E&¢l, Kai TO TRiywvov 1M TRIYwVw ooV EoTal,
Kai ai Aoittai ywvial Tolg AoITtolg ywviaig ioal
E00VTOI EKOTEQO EKATEQQ, VY™ OC ai loal TIAELQAI

UTTOTEIVOUCIV- OTTEQ E£O¢€l OETEQ.
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TRV icOOKEAGDV TRIYWVWV ai TTIEOC Ti BACEI
ywvial ical AAARAIG €igiv, Kai
TIROGEKPANIEICHV TOV IcWV €VIEIRDV ai LTTO

MV Baciv ywvial icol dAARAaIG EcovTal.

"E0Tw TEIYWwVOV i000KEAEC TO ABI ionv £xov
v AB TtAcupav T AN TTAELEE, Kai
TpooekBePBANodwoav £’ evdeiag Toic AB, Al
evdelan ai BA, NE- Aéyw OTI 1] pev UTIO ABIT yowvia
Tf LTIO AIB ion €oTiv, 1 8¢ UTTO MBA Tfj LTTO BIE.

EiAn@dw yap €Tt ¢ BA TUXOV OnpEiov 10 Z,
Kai apnernodw armo ti¢ peidovog tig AE Ti
eNaooovl T AZ Ton N AH, kai Ertelevxdwaoav ai
ZI', HB eud€ial.

ETtei o0v fon £oTiv 1) pév AZ 1 AH 1) 8¢ AB Tij
AT, dVo on ai ZA, Al ouai taic HA, AB ical igiv
EKOTEQO EKATEQQ: KO YWVIOV KOIVIV TIEQIEXOUTI
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v UTIO0 ZAH- Baoig apa n ZIN Bacel T HB ion
€0Tiv, Kai T0 AZIN Tpiywvov @ AHB toIy®WVw icov
€oTal, Kai ai Aoirtai ywvial Toi¢ AoITIol¢ ywvialg
ioal EoovTal EKATEQO EKATEQQ, LY AC ai foal
TTAELQQI LTTOTEIVOLGIV, 1) PV UTTO AlZ Ti) UTTO
ABH, 1] 6¢ UTTO AZI™ T/ LTTO AHB. Kai £TT€I OAN N
AZ 6\n tfi AH éonv fon, cv 1 AB 1] Al éomv fon,
Aoimtn Gpa N BZ Aoty 1) MTH €otiv ion. €d€ixdn o0&
Kai N ZI 1 HB ion- Vo én ai BZ, ZI" duai 1adig
'H, HB ioal €igiv EKaTEQO EKATEQQ- Kai Ywvia I
LTIO BZI™ ywvia tn U0 MHB ion, Kai Baacig avTtev
Koivn N BI'- kai 10 BZI™ dpa tpiywvov 1@ MHB
TOIYWVW icov €atal, Kai ai Aoirtai ywvial Toig
AOITTONC Ywvialg ioal E00VTal EKOTEQX EKATEQQ, L’
a¢ ai ioal TtAevai LTIOTEIVOLGIV. 0N GO ECTIV N
MEV LTTO ZBTI 1A 1O HIB 1 d¢ LTIO BI'Z Tfj OTTO
BH. el o0v 6An 1y 01O ABH ywvia 6An tfj OO

ATrZ ywvia £deixdn ion, wv 1) 01O MBH T LTTO
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BI'Z ion, Aoittry Gpa 1 uTto ABIT AoiTtfj T} UTTO Al'B
€0TIV ioN- Kai giol T1p0¢ T Baacel 100 ABI
TOIYWVOoUL. €dgixdn o€ Kai ) TTO ZBI™ Tfj LTTO HIB
ion- ai €iov OTTO TV PACIV.

T&V Gpa iI00OKEAGDV TRIYWVWV ai TIROC T BACEl
ywvial ical aAARAaIG eioiv, Kai TIpooeKPANdeIcdv
TGV iowv evdeidv ai VTIO TNV Baaiv ywvial ioal
OAANAQIC EoovTal- OTIEQ €€l OETEQ.

G.

'Eav TRIYWVOUL ai 800 ywvial icor GAARAIG
WOV, Kai ai UTTO TaC IGaC YWVIOG
vTtotEivovaal TtAsvuai ioan GAARAaIG EgovTal.

"E0Tw 1Riywvov 10 ABI ionv £xov v LTIO ABTI
ywviav 1A UTT0 AI'B ywvig- Aéyw OTI Kai TIAEUEA N

AB 1tAcLd Ti) Al €aTiv ion.

Ei yap Gvioog eotiv ) AB i) AT, 1] £T€pa aUuT®OV
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pEIlwV £0TiV. E0TW pEilwv N AB, Kai agnenodw
amo thg peidovog g AB T EAdTTOoVI T AT Ton N
AB, Kai €rteeXdw n AT,

ETtei o0v fon éoTiv 1) AB 1] AT ko 8¢ 1) BT,
d00 dn ai AB, BI' duo 1adic All, B ioal gioiv
EKOTEQO EKATEQQ, Kai Ywvia 1 LTIO ABI ywvia Th
LTIO AIB €aTiv ion- Baoig Goa n Al Baocel ) AB
ion €oTiv, Kai 10 ABI" Tpiywvov 16 Al'B ToIy®vw
ioov €atal, TO EAacoov TG peilovi- OTIEQ ATOTIOV-
OUK Gipa Avicog eotiv 1) AB T Al- ion Ga.

‘Edv Gpa Tolyvou ai U0 ywvial ioat aAAAAIG
QOolv, Kai ai UTTO TaC foag ywviag vTtoteivouaal

TIAeLEQI Ioal AAANAAIC EGovTal- OTTEQ £0€1 OETEa.

ETti TG a0Th ¢ €0I€iag d00 TaIg a0TAIG
gvdeiong aAAon 300 gvd<ian foon EKOTEQD
EKOTEQX OV cuatadjoovtal TIEOG GAAW Kai
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OAAW ONHEIW ETTE TO OTA PEQN TO OUTH

TréQoTa £Xovoal Toig €€ axhg evdeiag.

Ei yap duvatov, £mi tii¢ authg evdeiag THg AB
dV0 Talc auTAic VJciaig taic AT, T'B dAAal d0o
e0OeTal ai AA, AB ioal EKATEQO EKATEQQ
OUVECTATWOAV TTEOC AAAW Kai GAAW onuEiw T
1€ [ Kai A €T TGO QUTA p€QEN TG A0TA TIEQATO!
gxouaoal, Wate fonv sivatl TV pév MA 11 AA 10 aUTo
TIEQAC £xovaav auTh T0 A, v 6¢ 'B i) AB 10
aUuTO TIEQAC £Xovaav avTi) TO B, Kai eTte(eLXBw N
IA.

ETtei 00v fon éoTiv 1) AT 1] AA, Ton £oTi Kai
ywvia 1) 0110 AlA T/ OTT0 AAT - pEilwv dpa 1) OTIO
AAT Tfi¢ OTIO AIB- TTOA® da 1] LTTO MAB peilwv
€0Ti TR LTTO AIB. TTAAV £Tt€l Ton €oTiv N B T
AB, ion €oTi Kai ywvia 1) 010 MB ywvid T} UTTO

AIB. €deixdn 0¢ aLTAC Kai TIOAAD pEilwv- OTIEQ
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€0TIV Ad0vaTOV.

OUK Gpa &t Tii¢ avThc e0deiag dVO TAIC AVTAIC
e0Jeiong AANal VO eVLIETaI Ioal EKATEQN EKOTEQQ
ouaTodnoovTal TTIEOC AAAW Kai GAAW onueiw ETTi
10 a0TO HEEN TO aUTA TIEQATA EXOUTal TAIC £E

apxfg evdeiaig- Ot €€l OETEQ.
n.

'Edv 00 1oiywva ta¢ 800 TTAELEAC dV0
TIAELQEAIG 100G £XN EKOTEQOV EKOTEQX, EXN OE
Kai TV Baoiv T Baoel ionv, Kai TNV ywviav T
ywvia ionv £&&1 TV UTTO TAOV IoWV €0IEIDV
TTEQIEXOMEVNV.

"Eotw dV0 toiywva 10 ABIL, AEZ 10¢ V0
TIAELEAC TOC AB, Al Tai¢ dV0 TTAELEAIC TaiC AE,

AZ io0¢ £XOVTO EKATEQAV EKATEQQ, TNV HEV AB Th

AE Vv 08¢ Al 1) AZ- £x€tw O€ Kai Baatv v B
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Baoel T EZ ionv- Aéyw 0TI Kai ywvia 1] uTTO BAT
ywvia tf) 0TT0 EAZ €0Tiv ion.

‘E@apuolopévou yap 100 ABI™ ToIywvou £Tti TO
AEZ toiywvov Kai tidepévou 100 Pev B anueiou
€Tt T0 E onpé€iov tig 6¢ Bl evdeiag eTti v EZ
EQaEuOael Kai T0 I aonueiov €T TO Z 410 1O ionv
sival TAv Bl 1A EZ. épappoodonc dn tfi¢ B émi
v EZ épappooouat Kai ai BA, A €1ti T0¢ EA,
AZ. €i yap Baoig pev n BI €mi Baowv v EZ
EQapuoael, ai 0¢ BA, Al' TtAevpai £Tti Tag EA, AZ
OUK £QOQUOCOUAIV OANG TTOEAAAAEOLTIV WC ai
EH, HZ, cuotadioovtal €Tt Tfi¢ auTig evdeiag
OO0 Tol¢ avTaic eVJeioig GAAaL dVo gVJETal Toal
EKOTEQO EKATEQQ TIQOC OAAW Kai OAAW CNUEiw ETT
T0 a0TO HEEN TO aLTA TTIEQOTA €XOUaal. OV
ouvioTtavtal 0€- UK Gpa epapuolopévng Tig BIr
Baoewq €Tl TV EZ BACIv OUK £QaQUOCOUaI Kai ai

BA, Al' TtAgvQai €TTi T0¢ EA, AZ. £@apuOCoUaIV
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apa- OTE Kai ywvia 1 UTto BAI £1Ti ywviav TV
LTtO EAZ £@apuodaoel Kai ion auth €oTal.

‘Edv Gpa dvo teiywva tag d00 TTAsLEOC dVO
TIAELQOTC iTaC XN EKATEQOV EKOTEQQ KOl TV
Bdaowv tfj Baoel ionv £xn, Kai TV ywviav T} ywvia
ionv €&l TNV LTTO TGV I0WV ELIEIBV

TIEQIEXOMEVNV- OTIEQ £0€I OETEA.
9.

Tnv dod€icav ywviav e0J0ypappov dixa

TEMEIV.

"EoTw 1) dod€ion ywvia euB30yQaupog 1 UTTO
BAT. d€T dr) auTrVv dixa TEEIV.

EiAnedw £1ti T AB TUXOV oNuEiov TO A, Kai
agnenodw amo ¢ Al T AA ion n AE, kai
eTteCeLxdw N AE, Kai ouveoTtdtw £Tti THG AE

Toiywvov icOTtAevpoV T0 AEZ, Kai €Ttee0XdW N
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AZ- Aéyw 0TI N UTTO BAT ywvia dixa Té€Tuntal OTTIO
g AZ eudeiac.

‘ETtel yap ion €otiv ) AA A AE, kowvr 8¢ N AZ,
d00 dn ai AA, AZ duai Tdic EA, AZ foal gigiv
EKOTEQA EKATEQQ. Kai Bdaalc N AZ Bdaoel ti) EZ ion
€0TIV- ywvia dpa ) UTT0 AAZ ywvid Ti] UTT0 EAZ
ion €oTiv.

'H dpa dodeioa ywvia eSVypauuog 1 LTIO BAI
Oixa TETUNTOI UTTO TR AZ €0d¢eiag: OTIEQ £OE!

Ttolfoal.

Trv dod<cicav evIeiav TIETTEQATHEVNV dixX

TEMEIV.

"E0Tw 1) d0d€ion eLIETa TIETTEQOOHEVN 1 AB- O€T
on v AB gUd€lav TETIEQATUEVNV diXO TEUEIV.

S UVECTATW ETT ALTAC TEIYWVOV ICOTIAELEOV TO
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ABI, kai TeTunodw n Lo AlMB ywvia dixa T MN'A
e0eia. Aéyw OTI ) AB e0d€Ta dixa TETUNTAI KOTA
T0 A onpueiov.

‘Emtei yap ion €otiv i Al T B, Koivr) 8¢ N A,
d00 on ai Al IM'A dvo Taic BIN, FA foal gioiv Ekatépa
EKOTEQQ- Kal ywvia 1 UTTO AlA ywvia ti) 0TT0 BIr'A
ion €otiv- Baaoig dpa 1 AA Bdaaoel i) BA ion €aTiv.

'H dpa dodeioa e0J<Ta temepaapévn i AB dixa

TETUNTOL KOTO TO A- OTIEQ £0€I TTOIROAl.
o,

T} dodcion €0J<ia Ao TOD TTPOC AUTH)
003£€vtoG onpEiov TIEOC 0QING YwVing

gvdeiav yooppnv ayayeiv.

"Eotw N pev dodeioa evdeia N AB 10 O dodev
onueiov €T aUTAG TO I O€T o1 Ao 100 I onueiov

T AB e0d¢ia 100 0pd0C ywviag evd€iav
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YOOUMMNV ayayeiv.

EiAq@dw eTTi T Al TUXOV ONUEToV TO A, Kai
keiodw i) MATon N FE, kai cuveotatw £Tti TAC AE
TRiywvov icOTAELEOV TO ZAE, Kai eTtedeuxdw N
ZI". Aéyw OT1 Tf) dodeion evdeia 1fj AB Ao 1od
TIPOC aUTH dodévtog anpeiov to0 IN TTPOC 0EAC
ywviog V9l yoapuun Akt ) ZI.

‘ETtel yop ion €otiv N Al i} F'E, Ko 0€ 1 Z,
OVo o ai AlL, 'Z duoi taig El, I'Z foal gioiv
EKOTEQA EKATEQQ: Kai Bdaaic 1 AZ Bdaoel ti) ZE ion
€0TIV- Yywvia doa 1 TTO Al'Z ywvia T LTTO ElMZ
ion £aTiv, Kai €iov £pegic. OTav o0& eLVETa ETT
evdelav oTadeioa TaC EQEENC ywviag ioag
OAANAQIC TTOIR, 003N EKATEQO TV I0WV YWVIQV
€0TIV- 009N GO £0TIV EKATEQX TV LTIO Al'Z, ZIE.

TR dpa dodeion evdeia 1) AB a1to T00 TTEOC
aLTH dodevtog onueiov 100 I TIEOC 0EJAC ywviag

g09eTa yoappn KTt i FZ- 6Ttep €8¢l Troifjoal.
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1B

ETti TV dod€icav evdeiav arteigov atto tod
003évtog onpeiov, 0 pNR £€otiv €10 A0TIG,

KaJdeTOoV E0IETOV YOOAHUHNV AYAYETV.

"EoTtw N pev dodeioa evdeTa artelpog N AB, 10
0¢ 00dev onueiov, O PN €oTiv ETT aLTAC, TO I. O€l
on €TTi TV dod€ioav evdeTiav arteipov v AB aTto
100 dodévtog onueiov 100 I, O PN €0TIv €TT° ALTAC,
KOJETOV €VJETOV YOAUUNV AYOYEIV.

EiAq@dw yap £TTi 10 ETepa pEEN THC AB gudeiag
TUXOV OnUEIoV T0 A, Kol KEVTOW WEV TR T
dlaotiuat ¢ 16 A KOKAOG yeypdpdw 0 EZH, kai
TeTpNodw N EH evdeia dixa kot 10 O, Kai
eneCevxdwaoav ai MM, e, e sudeial- Aéyw OTI
€Tt TNV dod€loav evdeiav Arelpov trv AB aro 1ol
dodévtog anueiov to0 I, O pn €oTv €T AUTAC,
KadeToC AKTal 1) MO.
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‘ETtel yap ion €otiv 1 HO i) ©F, ko) 8¢ n O,
d0o on ai HO, Or dvo tai¢ EO, Or ioal gioiv
EKOTEQO EKATEQQ: Kai Baoig ) MH Baoel 1 MTE
€0TIV ion- ywvia Ga 1] U6 FOH ywvia T OTIO
EOI &aTiv ion, Kai giov £@egfc. Otav d¢ eLIETn
ETU VIV otodEioa TG EPeENC ywviag ioag
GAANAQIC TTOIR, 0N EKATEQN TV I0WV YWVIRV
EOTIV, Kai I EPECTNKUTO EVIETO KATETOC KAAETTAI
EQ’ NV EPETTNKEV.

Emti v dod€ioav Gpa evdeiav amelpov TV AB
a1t 100 d09€vtog anueiov to0d M, 0 YR €oTv €1

aOTAC, KAYETOC NKTal 1) FO- d1Iep €3¢l TToIfjoal.
ly’.

‘Eav €09€la €1T° e0I€iav oTtodEioa ywviog
TTOIf), ATo1 800 0eJNC N duaiv 0EIAIC IoH(

TIOINOEL
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E0d¢€ia yap tig N AB 11" eud€iav v MA
otadeioa ywviag Toleitw tag UTIO NBA, ABA.
A&yw, 0T ai LTTO MBA, ABA ywviai fitol d00o 6pdai
gigwv fj duaiv 0EJai¢ ioal.

Ei pév obv ion éotiv i 01O MBA Tfj UTIO ABA,
000 0pJai €iolv. €i ¢ oL, NXDw aro 100 B
onueiou Tt} M'A 1RO 0pdac 1) BE- ai dpa OO
'BE, EBA d00 0pdai €ioiv- Kai €Ttei 1] UTIO0 TBE
dual Tal¢ LTIO MBA, ABE ion €0Tiv, Kovn
TIPOOKeioBw 1 UTTIO EBA- ai Gpa UTIO NBE, EBA
Toloi Taig LTIO MBA, ABE, EBA ioal igiv. TTaAv,
ETIEI N LTIO ABA duai Tadic UTIO ABE, EBA ion
€0TIV, KOV TIQOOKEIoYw N UTTO ABI™- ai dpa UTTO
ABA, ABTI 1pi0i Tdi¢ uTtO ABE, EBA, ABI ical
eioiv. €deixdnoav d¢ kai ai 0TT0 NBE, EBA 10101
TOi¢ aLTOTC foal- T ¢ TQ aUTW ioa Kai AAANAOIC
€0Tiv Io0- Kai ai uTto MBE, EBA dpa Taig LTTO
ABA, ABI icai igiv- aAAG ai 0TTO0 TBE, EBA d00
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opdai eiowv- kai ai 0TTIO ABA, ABT dpa duaiv
0pdaic ioal gioiv.

‘Edv Gpa evdeia Tt eVI€iav oTodEITa ywviag
TT01f}, ATol SO 0EJAC N duaiv BEIAIC ioag

TIOINOEl- OTIEQ €€l OETEQL.
10°.

'Eav TTQOG TIvI e0deia Kai T 110G a0TH)
onHeiw 800 gvJeion pn Tt T ALTA pEEN
Keipeval Tag £PeEfig ywviag duaiv 0pdaig icag
TIOIQACIV, £TT evdciog Ecovtan AAARAICG O

evId<iail.

MEO¢ yap Tivi e0eia Tf AB Kai 16 T10¢ aUTH)
onueiw 6 B dV0 eVdETal ai BIL, BA un €1l T a0TO
MEQN Keipeval Tag E@eEig ywviag Tag LTTIO ABI,
ABA 300 0p9di¢ ioag Ttoleitwaoav. Aéyw OTI ETT

evdeiag €oti T B 1] BA.
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Ei yap un ot T Bl €’ evdeiag ) BA, Eotw ThH
B e’ evdeiag ) BE.

ETtel o0v e0d<Ta i AB 1" e0d¢Tav v MBE
EPEOTNKEV, ai Gpa LTIO ABIT, ABE ywvial d0o
0pdaic ioal eioiv- €ioi O¢ Kkai ai 0TTIO ABIT, ABA d00
0pd0aic¢ ioal- ai apa UTTIO MNBA, ABE T0i¢ UTTO BA,
ABA ioal gigiv. ko agnenodw r uTo MNBA.
AoiTtn Gpa 1 01O ABE AoiTtii Tf) 0TT0 ABA £0TivV
ion, N EAdcowv Ti) peidovi- OTtEE €0TiV AdLVATOV-
OUK Opa €1 evdeiag €otiv N BE 1fj M'B. opoiwg on
Ociéopev, 0TI 0VOE AAAN TIC TIANV TiC BA- €T
eudeiag Gpa €oTiv ) 'B 1] BA.

‘Eav dpa 11po¢ vl edeia Kai 16 TR0 aUTH
onuEiw dVo eVJETaI YN ETTI AVTO PEQEN KEIPEVAIL TAC
e@e&Rg ywviag duaiv 0pdaic ioag TIoIRaIY, ETT
e0Jeiog Eoovtal AANAAAIC ai eVJETaI- OTIEQ £XEI

OEIEal.
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1€’

'Eav 800 €0I€Tan TEPVWOIV AAARANG, TG
KOTO KOQUPNV Yywviag iocag GAARAAIG

Tto10001V.

AVO yap e0d€lan ai AB, A TeuVETWOOY GAANAOG
KOTO 10 E onueiov. Aéyw OTI ion €0Tiv 1] hev UTTO
AET ywvia 1] 0110 AEB, 1 8¢ UTTO M'EB Tf LTTO
AEA.

‘ETtel yop €udeia n AE €117 evI€iav v M'A
EPEOTNKE ywviag Trolodoa Tag UTIO NEA, AEA, ai
apa 010 NEA, AEA ywvial duaiv 0pdaic ioal €iaiv.
TIOAWY, ETTEl eVdeia 1 AE €1t e0d€lav v AB
EPEOTNKE ywviag Ttoioboa Tag U0 AEA, AEB, ai
apa UTTI0 AEA, AEB ywvial duaiv 0pdaic ioal
eigiv. €deixdnoav d¢ kai ai 0TTIO NEA, AEA duaiv
0p3d0aic¢ ioal- ai dpa UTTIO MEA, AEA 10i¢ LUTIO AEA,
AEB ioai igiv. koivr) agnenodw n o AEA-
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AoITtn) dpa 1) 0Tto FEA Aoirtij Tfj TIO BEA ion
€0TIV- OpOoIwG o) derxdnoetal, 0Tl Kai ai UTTO MNEB,
AEAioal €iciv.

‘Eav dpa d00 Uil TEPVWAIV GAANAAC, TAC
KOTO KO- QUPNV ywviag ioag GAANAalg TtolodolIv-

OTIEQ £0¢€1 OETEAl.
[
Mavtog TEIYWVOU HIHE TV TIAELE GV
TIEOCEKBANIeiong 1 EKTOG ywvia EKOTEQNG

TV EVTOC KOl ATIEVAVTIOV YWVIAV HEi{wVv

€0TIV.

"EoTw TEiywvov 10 ABT, Kai TTpooekBeBANOIW
aUTo0 pia TIAELEA 1] Bl £TTi TO A. A&yw, OTI 1] EKTOC
ywvia 1) UTT0 ATA peidwv €0TIV EKATEQOC TGV EVTOC
Kai artevavTiov Tv UTIO MBA, BAT ywviQv.

Tetpunodw 1 Al dixa kata t0 E, kai Emidevxdeioa
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N BE ékBeBARodw 1T evdeiag £TTi TO Z, Kai
keioBw T} BE Ton 1 EZ, kai emedebxdw N ZI, Kai
OINxdw N Al €mi 10 H.

ETtei o0v ion €oTiv 1) pév AE T ET, 1) 8¢ BE Tfj
EZ, d0o on ai AE, EB duai 1ai¢ I'E, EZ ioal gioiv
EKOTEQO EKATEQQ: KO Ywvia 1 LTIO AEB ywvid T
OTIO ZET ion €oTiv- Katd Kopgu@nv ydp- Baoig oo
N AB Baoel i) ZIN ion €oTiv, Kai 10 ABE 1piywvov
0 ZET 101y0Vw £0Tiv i00V, Kai ai AoiTtai ywvial
TOMC AOITTONG ywvialg ioal €i0iv EKATEQO EKATEQQ,
L@’ G¢ ai foal TTAevEai LTTOTEIVOLaIV- on G
€0TIV N UTTO BAE Tf) OTTO ElZ. peidwv € €otiv
OTTO ElA tij¢ UTTIO ElMZ- peidwv Gpa r LTIO AlA Ti¢
LTIO BAE. "Opoiwc on tf¢ Bl tTetpunuévng dixa
derxdNoeTal Kai 1) OTIO BIM'H, ToutéoTiv 1) UTIO AlA,
peidwv Kai tig LTTO ABT.

Mavtog apa TEIYWVOL A TV TIAELEKOV

TIROOEKPANIEIONC 1 EKTOC Ywvia EKATEQAC TAV
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EVTOC Kai ATIEVAVTIOV YWVIOV HEI{wV EOTIV- OTTEQ

£0€1 OEical.

1{ .

Mavtovg Teiywvou ai 800 ywvial 300 636V

EAACOOVEG €i01 TTAVTI HETOAAMBOVOEVAL.

"E0Tw 1Riywvov 10 ABIM- Aéyw 0TI T00 ABIT
TEIYWVOU ai dV0 ywvial 00 0pdMV EAATIOVEC €iol
TIAVTN YETOAAPBAVOEVQL.

‘EkBeBA0Iw yap 1 Bl €1ti 10 A.

Kai Ttei Tpywvou 100 ABIM €KTOC 0TI Ywvia i
OTIO AlA, peidwv €0Ti TG EVTOC Kai ATtevavTiov TG
OTIO ABI- KoIvr) Ttpookeiogdw 1 LTIO AIB- ai dpa
OTIO AlA, AI'B t@Vv UTIO ABIT, BIr'A peidoveg siov.
OAA™ ai UTTO ATA, AIB 800 0pdaic ioal igiv- ai
Ga LTIO ABIT, BI'A 800 009GV EAACGOVEC EITIV.

opoiwg on deiéopev, OTI Kai ai bTTO BATI, AI'B d00
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009GV EANACOOVEC €ial Kal €1 ai UTTIO MAB, ABI.
Mavtovg Gpa TeIywvou ai V0 ywvial d00
009GV EANACOOVEC €i01 TIAVTH HETOAAUBAVOUEVAL:

OTIEQ €081 OETEQL.
In’.

Mavtog TEIYWVOoUL 1 pPEI{wv TIAEVEX THV

peilova ywviov OTTOTEIVEL.

"E0Tw yap 1iywvov 10 ABIT pgidova £xov TNV
Al TIAeLEOV TiC AB. Aéyw OTI Kai ywvia 1) OTTO
ABI™ peidwv €oTi Tfig IO BrA.

‘ETtel yop peidwv otiv N Al ¢ AB, keiodw Th
AB ion N AA, kai eteebxdw 1 BA.

Kai etei Toiywvou 100 BIA €KTOC £€0T1 ywvia N
LTTO AAB, peilwv €0Ti TAG EVTOC Kai ATTEVAVTIOV
TG LTTO AIB- ion &€ 1 LTTO AAB T} UTTIO ABA, €Tt

Kai TtAevd 1 AB i) AA £aTiv ion- peidwv Gpa Kai
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N 00 ABA Tfig UTIO AIB- TTOAAG Gipa 1) UTTO ABIT
peidwv €aTi T LTIO AB.
Mavtog dpa TEIYWVOUL N MEI{wV TIAELEA TNV

peidova ywviav UTtoteivel: OTtep £0¢€1 dETEQL.
1.

Mavtog TeIywvou UTTO TRV peilova ywviav N

MEI{WV TIAELEX LTTOTEIVEL.

"E0Tw teiywvov 10 ABI peidova £xov v UTTIO
ABI™ ywviav tfi¢ UTIO BIA. Aéyw OTI Kai TIAELEA 1)
Al TIAeLEAC THC AB peilwv €aTiv.

Ei yap un, Ntot ion €otiv N Al ) AB
gENdoowv- fon pév odv o0k EoTiv 1) Al 1] AB- fon
yoio Av AV Kai ywvia 1 0Tto ABI tfj 0110 AFB- 00K
€0TI O¢- OUK Opa fon £aTiv 1 Al T AB. 000€ pnv
ENGoowV £0Tiv 1) AT Tfi¢ AB- éAdoowv yap av fv

Kai ywvia 1] UTTo ABIT Tfig OTTO AIB- 00K £€0T1 O€-
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OUK Gipa EAdaowv £oTiv N Al T AB. £d€ixdn &€,
0TI 0VOE ion £aTiv. peidwv dpa €oTiv I Al T AB.
Mavtog dpa TEIywVoL LTIO TNV PEilova ywviav

N Meiwv TTAeLEA UTTOTEIVEL- OTTEQ £X€EI DETEA.

Movtog Tolyvou ai 00 TtAsvEai THG AOITTAG

peilovég iot TTAVTN HETOAOUBOVOUEVAIL.

"E0Tw YO 1iywvov 10 ABIM- Aéyw 0TI T00 ABI
TEIYWVOU ai dV0 TtIAevai TAg AoITTAC pEiloveg €iol
TIAvTn YETaAauBavopeval, ai pev BA, Al tig BT,
ai &¢ AB, BI' TAC A", ai 6¢ BI', A Tii¢ AB.

Anxdw yap N BA £TTi 10 A onpe€iov, Kai Keiodw
™ FAlon N AA, kai Emeevxdw N AT,

ETtei o0v fon £oTiv 1) AA Tfj AT, ion oTi Kai
ywvia 1 0TTo0 AAI Tfj UTTO AlA- pEgidwv dpa 1) OTIO

BI'A ¢ UTTO AAT - Kai £TTEl TRIYWVOV €0TI TO AI'B
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peidova €xov v LTTIO BI'A ywviav Tii¢ LTTO BAT,
OTTO O TV Heidova ywviav 1 peilwv TIAELEN
vTtoteivel, N AB Gpa tii¢ Bl €oTi peidwv. ion 8¢ N
AA T} AT+ peidoveg Gpa ai BA, Al tij¢ BI'- opoiwg
on) dei€opev, 0TI Kai ai pev AB, BI™ tfi¢ A peioveg
eiowv, ai 6¢ BI, TA tfic AB.

Mavtog Gpa TEIywvou ai d00 TIAsvEai TAG
AOITTAG peidovég eiol TTavn peToAapBavoueval:

OTIEQ £0¢€1 OETEAl.
Ko,

'EAV TRIYWVOUL £TTi HIAG TAV TIAELEADV ATIO
TV TIERATWV VO gLIcian EVTOC cLOTAIDTIV,
ai cvotodeioal TOV AoITt@dv 100 TEIYWVOL dVOo
TIAELEAV EAATTOVEG HEV ETOovTal, peilova OE

yowviav TteQIEE0VaIV.
Totywvou yap 100 ABI™ €TTi pIdi¢ TV TIAELEGOV
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¢ BI™ amo 1év mepdtwv 1V B, I d00 gudeial
EVTOC ouveoTatwaoav ai BA, Al Aéyw 0TI ai BA,
Al TGV AoITt@dv 100 TEIYWVoU 300 TIAELEGV TAV
BA, A" EAdOO0OVEC L€V €iatv, peidova O ywviov
TIEQIEXOUOI TNV LTTO BAT Tfjg OTIO BAT.

ANxdw yap N BA £11i 10 E. Kai £TT€l TTOVTOC
TEIYWVOU ai d00 TtAevai TAG AoITtAC pEiloVEC
eiov, 100 ABE Gpa tolywvou ai 800 TIAELQai ai
AB, AE 1fi¢ BE peiloveg €iaiv- KOV TIQOOKEITDW
N Er- ai Goa BA, Al T1®v BE, EI" peidoveg iow.
TIaALY, €Ttel T00 MEA ToIyvou ai d0o TTAEvai ai
'E, EA tfjig A peidovég giotv, KoIvr) TIQOOKEIGOW )
AB- ai F'E, EB Gpa TV A, AB peilovécg giotv.
OAAG TV BE, EIN peidoveg €deixdnoav ai BA, Al
TIOA® Gpa ai BA, Al tv BA, Al peidoveg iow.

MAAY, ETTIEI TTAVTOC TEIYWVOU I EKTOC Ywvia TAC
EVTOC Kai arevavtiov peilwv eativ, 100 ME dpa

TOIYWVOU 1] €KTOC ywvia 1 0TTO BAT peidwv €oTi
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A UTTO MEA. 31 TavTd Toivuy Kai 100 ABE
TOIYWVOU 1] €KTOC ywvia 1 uTto M'EB peidwv €oTi
TAC UTTO BAT. aAAG Tii¢ LTTO MEB peilwv €deixdn N
OTTO BAI- TTOAAG Gipa 1] LTTIO BAT peilwv £0Ti TAC
LTIO BAT.

‘EaQv dpa Tlywvou ETTH IAIG TGOV TIAELEGV ATIO
TV TIEQATWVY dVO0 eVIETal EVTOC GLOTARAIV, ai
cuotad€ioal TV Aoirtdv 100 TEIywvou d00o
TIAEUEQV ENATTOVECG PEV €ialv, peilova OE ywviav

TIEQIEXOUTIV- OTTEQ D€L OETEAl.
KB'.

'EK TRIOV 03IV, Ai €icIv ioal TEICH TG
dodciocalg, Tpiywvov ocuotiioaodal- Ol 6¢ TH(
dvo Tii¢ AoITTRG peilovag sival TTavTn

METOANUBOAVOHEVOC.
"Ectwaoav ai dod€ioal TREIC evdeial ai A, B, T,
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cV ai 300 TfC Aoimtfic peidoveg EoTwaoav TTAvTN
peTaAauBavopeval, ai uev A, Btig I, ai d¢ A, T
¢ B, Kai €11 ai B, ' TA¢ A- O€T 8 €K TGV 10wV

Tdi¢ A, B, I 1piywvov cuotioacdal.

‘Ekkeiodw TIC eLIETD 1 AE TIETIEQOTUEVN YEV
KOTO TO A, ATIEIpOC O€ KaTa TO E, Kai Keiodw Ti)
buev Alon n AZ, 1 8¢ B ion n ZH, 1 8¢ I ion N
HO- Kai KEVTOW HEV TG Z, dlooThuaTl O€ TG ZA
KUKAOG YeYRA@dw 0 AKA- TIAAIV KEVTOW HEV TR
H, dlaotpoTtl 8¢ T HO KUKAOG yeypd@dw O
KA, Kai erelevxdwaoav ai KZ, KH. Aéyw 0TI €K
TRI0V eLdeldv TV Iowv TOTC A, B, I Tpiywvov
ouvéoTatal 10 KZH.

‘ETtEl yOp TO Z onueiov KEvTpov £aTi To0 AKA
KOKAOU, ion €oTiv 1 ZA 1f) ZK- MG R ZA T A
€oTiv fon- kai N KZ Gpa i A €aTiv (on. TIAAv, ETTEi
10 H onueiov kévtpov €oTi 100 AK® KUKAOU, ion
€oTiv 11 HO 1f] HK- dAAG | HO i I €aTiv ion- Kai N
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KH Gpa T} ' €oTiv ion. €oTi o€ kai ) ZH 1 B ion:
ai Te€i¢ dpa evdeTan ai KZ, ZH, HK ToI10i T0ic A, B,
[ ioau ioiv.

EK 1010V Gpa eVdelddv TV KZ, ZH, HK, ai siov
ioal Tpl01 To1¢ dodeicaig evdeialg Taic A, B, T,

Toiywvov cuveaTtatal T0 KZH- ottep €€l TToifjoal.
KY'.
Mpo¢ ti) dodcion €0IJcia kai TG TTEOC AUTH)

onHeEiw th doId¢cion ywvia evIvypdupw ionv

ywviov 030ypaupov cuctiiocacdal.

"Eotw 1 pev dodeioa evdeia ) AB, 10 O TTP0C
auTi} onueiov 0 A, 1 8¢ dod€lon ywvia
e0J0ypappog 1 UTTIO ArE. O€T dn 1o T} dodeion
evdeia ) AB Kai TG TTR0C aUTH oNuEiw TM A TH
dodeion ywvida eLSVyPAPUwW T} UTTIO ATE ionv

ywviav e030ypappov cuatrjcacdal.
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EiAq@dw €@’ ekatépac TV A, TE tuxovta
onueia 1a A, E, kai emteleuxdw 1 AE- Kai €k 1010V
e0JeIRV, di €iolv ioal Tploi Taig A, AE, TE,
TRiywVvoV cuveaTaTw TO0 AZH, OoTe ionv gival TV
pev FA ) AZ, v o¢ ME 1) AH, Kai €11 v AE 10
ZH.

'ETtei 00v 800 ai AT, TE 300 taic ZA, AH ioal
€i0ivV EKATEQO EKOTEQQ, Kai Baoic 1 AE Bdaaoel T
ZH ion, ywvia dpa 1 umto AlE ywvia tf oo ZAH
€oTiv o).

Mpo¢ dpa 1A dodeion €0Jeia T AB Kai 16 TT00C
aUTi onpeiw @ A i dodeion ywvia eLSLVYQAUPW
Tf LTTIO ATE ion ywvia eLSVYEAPPOC CUVESTOTAI I

LTIO ZAH- OTteE £O¢1 TTOIROl.
KO'.

'Edv 800 1oiywva ta¢ 800 TTAELEAC dV0
TIAELQEOIG 100G £XN EKOTEQOV EKOTEQX, TV OE
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ywviav ¢ ywviag peidova £xn v OTTO TOV
oWV 0JeIDV TTEQIEXOMEVNV, KO TRV BACIV

¢ Bhoewg peilova EEel.

"E0Tw dV0 1Riywva 10 ABIL, AEZ 1a¢ dLOo
TIAELEOC TOC AB, Al TaT¢ dV0 TTAELEUIC TAIC AE,
AZ o0¢ EXOVTa EKATEQAV EKATEQQ, TNV PEV AB Th
AE v 0¢ Al T AZ, 1] 8¢ TIROC TM A ywvia TG
TIEOC TM A ywviag, peilwv E0Tw. Aéyw OTI Kai
Baoig N Bl Baoewc th¢ EZ peilwv aTiv.

‘ETtei yap peidwv 1 o BAT ywvia Tfig LTTO
EAZ ywviag, ouveoTatw T1p0¢ Tf AE g0d¢iq Kai
T® TIEOC aUT) onuEiw @ A Tf OTTIO BAT ywvia ion
N o EAH, kai keiodw omotépa TV Al AZ ion 1)
AH, kai ertelevxdwaoav ai EH, ZH.

ETtei o0v fon éoTiv ) pév AB tfj AE, 1y 8¢ AT Tf
AH, d00 N ai BA, Al duai 1dic EA, AH ioail igiv

EKOTEQO EKATEQQ: KO Ywvia 1 LTIO BAT™ yowvia i
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uTtO EAH ion- Baoic dpa n BI' Baoel ) EH €otiv
ion. TtaAw, €Tel ion €oTiv 1 AZ A AH, ion £oTi Kai
N OTI0 AHZ ywvia Tf OO AZH- peilwv da 1 LTTO
AZH tic UTT0 EHZ: TTOAA® Gpa peilwv £aTiv N
LTtO EZH Tt U0 EHZ. Kai £TtEl TRIYyWVOV £0TI TO
EZH peidova £xov v UT0 EZH ywviav tfic UTTO
EHZ, 0110 8¢ TNV peidova ywviav 1 peidwv TIAsvpa
UTTOTE VEL, pEilwv dpa Kai TIAevpa 1 EH T EZ.
ion ¢ N EH 1A BI'- peidwv dpa kai n Bl ¢ EZ.
‘Eav dpa d00 teiywva Ta¢ d00 TIAELEAC OUUI
TIAEVQOIC 100C XN EKOTEQAV EKATEQQ, TNV O
ywviav Tfi¢ ywviag peidova £xn tv LTIO TGV ICwWV
e0TEIRV TIEQIEXOMEVNV, Kal THV Baciv TG BAcew(

peidova £&el- OTIEQ £0€1 OETEal.
KE'.

'Edv 800 1toiywva ta¢ 800 TTAELQEAC dLTi
TIAELQEOIG 100G £XN EKOTEQOV EKOTEQX, TV OE
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Baciv tii¢ Baoewg peilova £Xn, Kai TNV ywviav
Th¢ ywviag peiova £€€1 TRV OTIO TAOV ICWV

EVIEIDV TIEQIEXOHEVNV.

"E0Tw dV0 1Riywva 10 ABIL, AEZ 1a¢ dLOo
TIAELEOC TOC AB, Al TaT¢ dV0 TTAELEUIC TAIC AE,
AZ o0¢ EXOVTa EKATEQAV EKATEQQ, TNV PEV AB Th
AE, Thv 0¢ Al 1) AZ- Baaoig d¢ n BI' Baoewc TG
EZ peidwv £0tw. Aéyw OTI Kai ywvia N uTto BAI
ywviag g uTTO EAZ peilwv £aTiv.

Ei yap pn, fitol ion €otiv auTh i EAdoowv- ion
pév 00V oUK £0Tiv R OTTO BAT tfj 0T EAZ- on
yao Av Qv Kai Bdoic ) Bl Bdoel 1) EZ- o0k 0Tl
O€. OUK GO ion €o0Ti ywvia 1) OTIO BAT Tfj OTIO
EAZ- 000€ pnv EANAcOowV €0Tiv 1) UTTO BAT TG
OTIO EAZ- éAdoowv yap Gv AV kai Bdoig 1) Br
Baoewg ¢ EZ- 0UK E0Ti €. OUK AEA EAACCWV

€0TIV ] UTTIO BAT ywvia tij¢ UTTO EAZ. €deixOdn O€,
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0TI 00OE ion- peilwv apa £aTiv 1) UTTIO BAT TAC
LTIO EAZ.

‘Edv Gpa dvo teiywva Tag d00 TIALEOC dUTI
TIAELQOTC iTaC XN EKATEQAV EKATEQQ, TV OE
Baaoiv ¢ Bacewg peidova £xn, Kai TNV ywviav T
ywviag peilova EEg1 TV LTIO TOV ICWV ELJEIRDV
TIEQIEXOMEVNV- OTIEQ £0€I OETEA.

KG .

‘Eév d00 TRiywva Tg 000 ywviag duai
ywviaig icag £Xn EKOTEQOV EKOTEQX Kai Miov
TTAELEOV MIG TIAELEG TNV ATOI TV TTEOC TAIG
ioaig yowviaig i tipv bTtoteivovcav UTTO Hiav
TOV I0WV YOVIAV, Kai TG AOITTHG TIAELQEOC
TOI¢ AoITtaig TIAELEUIG Ioag EE€l [EkaTEéQaV
EKaTéQa] Kai TRV AoITtNV ywviav Th AoITtii

yovia.
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"E0Tw dV0 1Riywva 10 ABIT, AEZ 1a¢ dL0o
ywviag ta¢ UTTO ABIT, BI'A duai taig UTIO AEZ,
EZA ioag £XoVTo EKATEQAV EKATEQQ, TNV MEV UTIO
ABI T} UTIO AEZ, v 8¢ UTIO BI'A Tfj UTIO EZA.-
EXETW O Kai hiav TTAsvpav pId TTAeLEA ionv,
TIPOTEQOV TNV TIEOC TOIC ioaIC ywvialg Thv Bl Ti)
EZ. Aéyw OTI Kai TOG AOITIAC TIAEVEAC TATC AOITIAIC
TIAEVQOIC T00C EEEI EKATEQOV EKATEQQ, TV PEV AB
T AE, Vv &8¢ Al 1) AZ, Kai TV AOITTHV ywviav Th
AOITT} ywviq, v OTIO BAT T UTIO EAZ.

Ei yap Gvioog €otiv i AB Ti) AE, pio a0tV
Meilwv €aTiv. EoTw peidwv 1 AB, Kai keiodw Tfj AE
ion n BH, kai Emele0xSw N HI.

ETtel o0v fon éoTiv 1) pév BH Tt AE, i 8¢ Bl Tf
EZ, d0o on) ai BH, BI duai toi¢ AE, EZ ioai €igiv
EKOTEQO EKATEQQ: KO Ywvia 1 LTIO HBI ywvid Ti
LTIO AEZ ion €otiv- Baoig Gpa n HI Baoel T AZ
ion €ativ, kai 10 HBI 1piywvov 1® AEZ toly®vw
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ioov €aTiv, Kai ai AoiTtai ywvial Tol¢ AoITtaic
ywvialg ioal Egovtal, VY’ Ag ai ioal TIAevEali
vTtotEivouaIv- fon dpa 1 LTTO HIMB ywvia T} UTTO
AZE. GANG 1) UTTIO AZE Tfj TTO BIA vTTOKEITOI TON:-
Kai N uTto BIMH Gpa tfj 0Tto BrA fon €oTiv, N
eENaoowV Th peidovi- OTtep aduvatov. ouK Gpa
avioog €otiv N AB 1) AE- ion Gpa. €oTi &€ kai ) Bl
T EZ ion- d00 o1 ai AB, BI' duai 1adic AE, EZ ical
€i01V EKATEQO EKATEQQ- Kai Ywvia N UTIO ABI
ywvia Tf IO AEZ ¢oTiv ion- Baaig Goa | Al
Baoel ) AZ ion €oTiv, Kai AoITtr) ywvio i uTto BAT
T AoITt} ywvia Tfj 0TTO EAZ Ton €oTiv.

AN ON TTIAAIV E0Twaoav ai LTIO TAC I0aC Ywviag
TIAEVEOI UTTOTEIVOuoal [oal, w¢ N AB T AE. Aéyw
TIAAIV, OTI Kai ai AoITtai TIAEVEA TOTC AOITTONG
TIAELQOIC Toal Eoovtal, N pev Al T AZ, ) 6€ BI T
EZ, kai €11 1} AoiTtr) ywvia 1 uto BAT T} AoiTth
ywvia Tf UTIO EAZ ion €oTiv.
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Ei yap avicog éotiv ) Bl 1) EZ, pia aotdv
peidwv €aTiv. E0Tw peidwv, €i duvatov, ) BI, kai
Keiodw Tt EZ ion N BO, Kai €meleXdw 1 AG. Kai
ETIEI ion €0Tiv 1] pév BO 1fj EZ 1] 8¢ AB Ti} AE, d00
on ai AB, BO duai 1ol AE, EZ ioai €ioiv ekateQa
EKOQEQQ- KOl ywviag ioag TiepiExouaoiv- Baaoig Goa
N AO© Baaoel T AZ ion €oTiv, kai T0 ABO tpiywvov
0 AEZ to1iywvw foov €aTiv, Kai ai Aoirtai ywvial
TOi¢ AoITtaig ywviaig ioal Eoovtal, VY’ Ag ai ioag
TTAELQQI LTTOTEIVOLAIV: ion GEa £aTiv I UTIO BOA
ywvia tf) U0 EZA. aAAG 1) 00 EZA 1) 0110 BIr'A
€0TIV ion- Tolywvou o T00 AGTI 1 EKTOC ywvia 1)
LTIO BOA ion €oTi T EvTOC Kai artevavtiov T} UTTO
BIrA- Ottep aduvatov. oUK Gpa Avioog eotiv 1 Bl
T EZ- ion Gpa. €oTi 6¢ kai 1 AB T AE ion. d00
on ai AB, BI" dvo tai¢ AE, EZ foal €igiv EKATEQD
EKOTEQQ- KOl ywviag ioag TIEQIEXOVOI. BAaoI¢ apa N

Al Baoel T AZ ion €oTiv, kai 10 ABI™ Tpiywvov 16
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AEZ 1olywvw ioov, Kai AoITtr) ywvia 1) 01to BAT Tf
AoITTN) ywvia Th TIO EAZ ion.

‘Edv Gpa dvo tpiywva tag dVo ywviag duai
Yywvialg ioag £xn EKATEQAV EKOTEQQ Kai piav
TIAELEAV 1A TTIAELEA 0NV ATOI TNV TIROC TG ioaIg
ywviaig, i Vv vTToTEiVOLGaV LTIO Hiov TGOV I0WV
YWVIGOV, Kai TAC AOITTIAC TIAELEAC TATC AOITIONG
TIAEVQOIC o0 EE€I Kai TNV AOITINV Ywviav Tf

AOITT} ywviq- 0TtEQ £5¢€1 SETEal.

K( .

'Eav €ig¢ OV0o g0Iciag evdeia EPTTiTITIOVO O TOG
EVOAAGE ywviag Toag GAARAIG TTOIR,

TIEGAANAOI Egovtal AAAARAOIG ai 0J€Tal.

Ei¢ yap d00 evdeiog tag AB, A evdein
EUTTITITOVOO 1 EZ T0¢ EVOANOE Yywviag Tag UTTO

AEZ, EZA icag aANAAQIC TTOIEITW. AEyw OTI
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TIOEAAANAOC €aTiv ) AB Ti IA.

Ei yap un, EkBaiopeval ai AB, TA
ouuTtecodvTal ATol £TTi TO B, A pépn f €TTi TAA, T.
EKBeBANCIWOAV KO CUUTUTITETWOAV ETTI TA B, A
MEEN KaTa TO H. Te1ywvou dr) 100 HEZ 1y €KTo(C
ywvia ] U0 AEZ ion €oTi T €vTOC Kai
arevavtiov Tfj OTIO EZH- O1te €0Tiv adlvatov:
oUK Gpa ai AB, Al' EKBaAAOpeval ouuTtecodvTal
€T TO B, A pépn. Opoiwg on derxdnoetal, Ot
00OE ETTI TAL A, - ai O¢ €TTi NOETEQQ TO PEEN
CUMTTITITOLOAI TIOEAAANAOI €IV TIOEAAANAOG
Gpa £ativ 1 AB Tij TA.

‘Eav dpa €i¢ Vo evJeiag eLIETa eTTiTTOLO T
TAC EVAAANOE ywviog ioag aAANAaIC TTOIf,

TIaeAAANAOI EgovTal ai ebdETal- OTIEQ £D¢€l dETEAL.

Kn'.

‘Eav €ig¢ dV0o g0Iciag evd€ia EPTTiTITIOVT A THV
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EKTOC YwVviav Ti €vTOg Kai artevavtiov Kai £Tti
O a0TO péEN Tonv TToIN R TOG £VTOG Kai £TTi T
a0Th péEn duaciv 0ddic ioag, TTaPGAANAO!L

£oovtal GAARAOIG ai evJ€Tal.

Eic yap oVo g0d¢eiag tag AB, IMA evdeia
EUTTITITOVGA 1] EZ TNV €KTOC Ywviav Tnv UTto EHB
TR EVTOC Kai aTtevavtiov ywvia tfj 0TTO0 HOA ionv
TIOIEITW 1] TAC EVTOC Kai ETTI TA aLTA PEEN TAC LTTO
BHO, HOA duaciv 0pddic icac. Aéyw Ot
TIOEAAANAOC €aTiv I AB Ti IMA.

‘ETtei yap ion €otiv i uto EHB 1fj LTIO HOA,
OAAG 1] UTTO EHB Tij) U0 AHO £aTiv ion, Kai 1) OTTO
AHO Gpa Tfj uTTO HOA €oTv ion- Kai €igtv
EVOANAE- TTARAAANAOC Gpa €aTiv I AB Ti IA.

MaAwv, €mei ai OTI0 BHO, HOA 300 0p30aic ioal
eigiv, €iol d¢ Kai ai uTto AHO, BHO duaiv 0pddiC

ioal, ai dpa LTTO AHO, BHO T0i¢ UTTO BHO, HOA
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ioai gioiv- Kowr agnenodw r VTI0 BHO- AoiTti)
Gpa N uTto AHO AoiTtfj T} UTTO0 HOA £oTiv ion- Kai
€i01V EVOANAGE: TTOQAAANAOC Gpa €aTiv 1 AB 1A ITA.

‘Eav dpa €i¢ Vo e0Jeiag eLIEia ePTTiMTOLO T
TNV €KTOC Ywviav T} EVIOC Kai ATIEVAVTIOV Kai ETT
Ta aUTA pEEN Ionv TToIf i TAC EVTOC Kai ETTI T
auTa hEEN duaiv 0EJaIC ioag, TTAEAAANAOI

E€govtal ai e0JeTal- OTIEQ £O€l OETEQ.
KJ'.

'H €ig Ta¢ Tto@aAARAOUG gV Jciag evdeia
EUTTITITOVOO TAC TE EVOAAGE YwVviag Ioog
AAARAQIG TTOIET Kai TRV €KTOC TH) £VTOG Kai
ATTEVOVTIOV ToNV Kai TOG £VTOC Kai ETTE T OUTO

pégn duaciv 0pddig icag.

Eic yap mapaAAnAoucg evdeiag tag AB, T'A

eVJETO EPTUTITETW 1N EZ. Aéyw OTI TOC EVOANGE
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ywviog ta¢ 0TT0 AHO, HOA icag TToIET Kai TV
EKTOC ywviav v uTto EHB Tfj £vTOC Kai
artevavtiov Tf OTIO HOA ionv Kai Ta¢ EVTOC Kai ETTI
10 a0Ta péEN Ta¢ LTIO BHO, HOA duaiv 030ai¢
ioac.

Ei yap avicog €0Tiv 1 UTIO AHO Tf UTIO HOA,
Mia a0TdV peilwv €aTiv. E0Tw pEiwv 1] UTTO0 AHO-
KOIVI] TIQOOKEIoYw 1 UTTO BHO- ai dpa LTIO AHO,
BHO t@®v u1to BHO, HOA peiloveg €iotv- Gl ai
uTto AHO, BHO duaiv 0pddic ioal ioiv. ai dpa
LTIO BHO, HOA 300 0p3&V EAACCOVEC EiaIV. Qi
O€ AT’ EAaCTOVWVY 1 dV0 0TV EKBOANOPEVAI EIC
ATIEIQOV CUMTIITITOVCIV- ai Gpa AB, A
EKBaAAOpEvVal Ei¢ ATTEIQOV GLPTIECODVTAI: OV
OULUTTTITOUO! O€ dIG TO TTOEAAANAAOLCG AUTAC
OTTOKETTRAI- OVK AEa AvICOC £0TIV ] LTTO AHO Th
LTIO HOA- fon dpa. aAAa ) UTTO AHO Tij LTTO EHB
€0TIV ioN- Kai N uTto EHB dpa Tt} 0UTT0 HOA €0TIV
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ion- Kowvn Ttpookeiodw r LTIO BHO- ai Gpa LTIO
EHB, BHO 10ic uto BHO, HOA ioal giciv. GAAG ai
uTtO0 EHB, BHO d00 0p3d0ic ioal €ioiv- Kai ai UTTIO
BHO, HOA Gpa d00 0pd0aic ioal €igiv.

'H dpa €i¢ Ta¢ TTapaAAiAoug vdeiag evdeia
EUTTITITOVCA TAC TE EVAANAE Ywviog ioag AAANAAIC
TTOIET KOl TV €KTOC T EVTOC Kai artevavtiov ionv
Kol TOG EVTOC Kali ETTE TO a0TO PEQEN dLATIV 0EIAIC
ioag- OTtep £0€1 OETEal.

A
Ai i} a0Ti) €0d<ia TTaEAAANAOL Kai AAARAOIG

gioi TTLAAANAOL.

"E0Tw ekatEQa TV AB, A 1) EZ TtagAdAANAOC:
A&yw OTI Kai N AB tij A €011 TTORAAANAOC.
EUTUTITETW YOQ €i¢ auTag evdeia 1 HK.

Kai eTtei €i¢ TtapaAAnAoug evdeiog tag AB, EZ
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evdeln epmETTWKeY N HK, ion apa ) uTto AHK Tij
OTIO HOZ. TtaAIv, £TTEl €i¢ TTAROAARAOLG €VIEInC
1a¢ EZ, TA e09¢€ia epmEmtwkev N HK, ion €oTiv N
OTIO HOZ ti} UTTO HKA. €3¢eix9n 6 Kai ) 0TT0 AHK
Tf LTIO HOZ ion. Kai i vTto AHK Gpa T LTTIO HKA
€0TIV 101 Kai €0V EVOANAE. TTaRAAANAOC GO
€oTiv 1 AB Tij IA.

"Ottep £0¢1 O€ical.

Aa’.
A1 100 dodévtog onpeiov i dodcion evdcia

TIHEAAANAOV €0I€TOV YOOV AYOYEIV.

"E0Tw TO PEV dodev anpeiov 0 A, N ¢ dod€ioa
e0deTa N Bl 0€T dn o1t 100 A anpeiov T B
e0eiq TTAEAAANAOV LIETAV YOAPUNY AyayEiv.

EiAq@dw €Tl g BI™ TUXOV OnpEiov 10 A, Kai

ETECEVLXBW N AA- Kai OLVECTATW TIPOC T AA
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evdeia Kai T TTEOC aUTH onueiw T@® A Th UTIO AATI
ywvia ion ) o AAE- Kai eKBeBAodwW ETT
e0deiog T} EA €0d€ia N AZ.

Kai £Ttei gic d0o evdeiag 10¢ BI, EZ g09¢<Ta
guTTiTtTovoa 1 AA Ta¢ EVaANGE ywviag Tag LTTIO
EAA, AAT icag aAANAQIC TIETTOINKEVY, TTORAAANAOC
Gpa £aTtiv 1l EAZ T1ij BI.

Alb 100 dodevtog Gpa onueiov 100 A T dodeion
g09¢ia 17 Bl Tto@AANAOC 09T yoauun AKTAL i

EAZ- Omep £0¢l TToIfjol.
AB’.

Mavtog TEIYWVOU HIHC TV TIAELVEGV
TtROCeKPANIeiong N £KTOG ywvia duai Tai¢
EVTOC KOl ATTEVAVTIOV 0N €0Tiv, Kai ai €VvTOG
100 TEIYWVOU TEEIC ywvial duaiv 0pddig ical

cioiv.
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"EoTw TRiywvov 10 ABT, Kai TTp00ekBeBANCIW
auToD pia TTAsvEa N Bl 111 TO A. Aéyw OTI 1] EKTOC
ywvia i 010 AlA fon €oTi duai 1ol EVTOC Kai
artevavtiov 1oic OTIO FAB, ABT. Kai ai évtog 100
TOIYWVOU TEEIC ywvial ai 0TT0 ABI, BI'A, FTAB
duaiv 0pdaig ioal €iaiv.

"Hx9w yap o010 100 I onueiov tf) AB evdeia
TTaEAAANAoC 1 TE.

Kai emtel TapdAANAOC £otiv 1] AB i) I'E, Kai €i¢
aUTOC EPTIETTITWKEY N AT, ai EVOAAGE ywvial ai OTTO
BATI, Al'E ioal aANAAQIC €igiv. TTAAV, ETTEL
TIOEAAANAOC €aTiv 1) AB Ti) I'E, Kai €i¢ auTtdg
EUTIETITWKEY €VJETO 1] BA, 1 EKTOC ywvia 1] UTTIO
ElA ion €oTi Tfj €vT0¢ Kai artevavtiov Tf) 0TTO ABI.
£deixdn &€ Kai 1 LTIO AFE T OTTO BAT ion- OAN
apa 1 UTTIO AlA ywvia ion €oTi duai TaTg EVTOC Kai
QTIEVOVTIOV TOiC UTTO BAT, ABIT.

Koivr tpookeiogdw 1 TIO AMB- ai dpa UTIO AlA,
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Al'B 1101 Tdi¢ uTTO ABIT, BI'A, FAB icai €igiv. GAN’
ai UTTO Al'A, AIB duaiv 0p30a¢ ioai €igiv- Kai ai
LTIO AIB, M'BA, F'AB Gipa duaiv 0pdaicg ioal €iaiv.
Mavtog dpa TEIYWVOoU PIAC TV TIAELEGV
TIROOEKPANIEioNC 1] EKTOC ywvia duai Talg EVTOC
Kai artevavtiov ion €oTiv, Kai ai evtog tod
TEIYWVOU TEEIC Ywvial duaiv 0pdaic ioal ioiv-

OTIEQ £0¢€1 OETEA.

Ay'.
Al T0¢ To0¢ T€ KOl TTOROAARAOUG £TTI TO VTN

péen értui{evyvoouoal evdeion Kai avTai ioon TE

KOl Ttd@AAANAOI gic1v.

"Ectwoav ioal T Kai TtagaAAnAol ai AB, TA, Kai
ETTI- (eLYVUTWOAV AUTOC ETT TO A0TA PEEN €VJET
ai Al, BA. Aéyw OT1 Kai ai Al, BA icar t€ Kai

TIOEAAANAOI Eio1V.
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‘ETtee0Xdw 1) BI. Kai TTEl TTAQAAANAOC ECTIV I
AB Ti] A, Kai €i¢ auTag EUTIETITWKEVY 1) BT, ai
EVOANGE yovial ai bTTO ABTT, BI'A ool aAAAAQIG
eigiv. kai €mtei ion €oTiv 11 AB i) A, Koivry 8¢ 1) BT,
d0o on ai AB, BI' dvo 1aic BN, M'Aioai gioiv- kai
ywvia 1 010 ABI™ ywvia T} UTT0 BI'A fon- Bdaoig
apa N Al Baoel /) BA €aTiv ion, kai 10 ABI
Toiywvov 16 BI'A Toiywvw ioov £aTiv, Kai ai
AOITTai Ywvial Tol¢ AoITtai¢ ywviaig ioal Eoovtal
EKOTEQA EKATEQQ, LP' OC ai ioal TTAsLEAI
vTtoTEIiVOLaIV- Ton dpa 1 LTTO AlB ywvia Tf UTTO
BA. Kai €Ttel €ic V0 eVJeing Tac AT, BA g09<Ta
guTTiTtTovoa 1 BN T0¢ EVOANGE ywviog ioag
OAANAQIC TIETTOINKEV, TIARAAANAOC Gpa €aTiv 1 Al
A BA. €d¢ix9n 8¢ auTth Kai ion.

Ai dpa T0¢ oag T Kai TTapaAAAAOUC ETTI TO aLTA
pEpN Emidevyvoouaoal LIETaN Kai avTai ioal T Kai

TIOEAAANAOI giolv- OTtEQ £0¢€1 dETEal.
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AS.

TV TIOEUAANAOYQAHNH WY XWEIWV ai
ATTEVOVTIOV TIAELQUI TE KOl Ywvial ical
AAARAIG €iciv, Kai 1 dIGPETEOG a0Th dixa

TEMVEL

"E0TW TIOQAAANAGYQAUMOV Xwpeiov 1O ATAB,
dlapETEOC 0¢ auToD 1) Bl Aéyw 0TI T00 ArAB
TTIOQOAANAOYQAUHOUL ai ATIEVAVTIOV TIAELQAI TE Kl
ywvial ioal aAAAAaIC €iaiv, Kai 1] BN d1aueToCg
aUTO dixa TEUVEL.

‘ETtel yap TTapAdAANAOC €oTiv 1) AB Ti IMA, Kai €i¢
aUTAC EUTIETITWKEV VJET N BI, ai EVOANAE ywvial
ai OTTO ABI, BI'A ical GANAAQIC €iaiv. TIAAIV ETTEN
TIOEAAANAGC €aTiv 1 AN Tf) BA, Kai €i¢ autag
EUTIETITWKEV N BT, ai EvaANGE ywvial ai UTTO AlB,
BA ical aAANAaIC ioiv. dVo On TEiywva €0TI TO
ABI, BI'A 10¢ 000 ywviog tag uTtO ABIT, BI'A duoi
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T0i¢ LTTO BIA, MBA fo0g £XxovTa EKATEQOV EKOTEQQ
Kai piov TtAgvav Yid TtAevd fonv v 1O TOIG
ioaig ywviaig Koy aot®v TNV BIr- Kai tag AoITtag
G0 TIAEVEAC TOTG AOITTANG ioag EEEI EKATEQAV
EKOTEQQ KOl TNV AOITINV ywviav Tfj AoITth ywvia-
ion Gpa | pev AB tAsvpd 1A A, 1) 0€ Al T} BA,
Kai €11 o €oTiv ) OTTO BAT ywvia Tf LTIO MAB, Kai
ETIEl ion €0Tiv 1] YEv OTIO ABIT ywvia T} UTIO BIA,
N o€ LTTO MBA Tf] UTTO AI'B, OAN Gipa 1] LTIO ABA
OAn Tf LTIO AlA €oTiv ion. €deixdn € Kai ) UTTO
BAI 1fj uTtO M'AB ion.

T&V Gpa TTAQOAANAOYQAUHWY XWEIWV ai
QTTIEVAVTIOV TIAELQAI TE Kai Ywvial ioal GAANAAIC
Eigiv.

AEYW Or}, 0TI Kai 1 SIAPETEOC aUTA diXa TEUVEL.
ETIEl yap Ton €ativ 1 AB 10} A, kKovny &€ 1 BT, d0o
on ai AB, BI" duai taig A, Bl ioal gigiv ekatepa
EKOTEQQ- Kai ywvia i uTto ABIM yowvid th) 0TTI0 BI'A
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ion. kai Baoig apa i Al T AB ion. kai 10 ABI
TRiywvov T@® BI'A 101lyWVw icov £0Tiv.

'H Gpa BI' diapetpog dixa tépvel 10 ABIA
TTOQOA- ANAGYQOUOV- OTTEQ £D¢El OETEa.

Ag’.

Td TTOEOAANAOGY QOO TH £TTI THC AOTHG
Bacew( OvTa Kai £v Tai¢ a0TOig TTOQAAARAOIG

oo GAARAOIC €OTiv.

"E0Tw TIaQoAANAOYypouua 10 ABIA, EBIZ i
TA¢ aOTi¢ Baoewg tii¢ Bl Kai £v Tai¢ a0Talg
TIOEOAARAOIC TOTG AZ, BI'. Aéyw OTI ioov €0Ti TO
ABI'A 1@ EBI'Z tagaAAnAOYyQAuH®.

‘ETtel yop TTogaAANAOYQaupOV €0l TO ABITA, ion
€oTiv N AA T BI'. 100 & avta on Kkai ) EZ 1R BIr
€0TiV ion- @oTe Kai N AA i) EZ €oTiv ion: Kai Kowvn

N AE- OAn Gpa N AE OAn T AZ £0Tiv ion. €01 O¢
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Kai N AB Tfj Al ion- d0o or) ai EA, AB d00 T1ai¢ ZA,
AT Toau €igiv EKATEQO EKATEQQ- Kai Ywvia 1] UTTO
ZAT ywvia Tf) UTT0 EAB £0Tiv 10N 1) €KTOC Tf
EVTOC- Baaig dpa 1 EB Bdoel T ZIN ion €oTiv, Kai
10 EAB 1piywvov t@® AZIN Tolywvw icov EaTal:
KOIVOV a@nenodw 10 AHE- Aoirtov dpa 10 ABHA
TRaTIECIOV AOITI® TG EHIMZ Tpamedioy €0Tiv ioov-
KOIVOV Ttpookeiodw 10 HBI 1piywvov- 0Aov dpa
10 ABI'A TtaQaAANAOYQO OV OAw TQ EBIZ
TIOEQOAANAOYQAUUW iGOV ECTIV.

Ta dpa TTAEOAANAOYQAUHO TO ETTI TAC AUTAC
Bdoewc OvTa Kai €V TOI¢ aLTOIC TIHEAAANAOICG ioa

GAANAOIG €0Tiv- OTTEQ £D¢€1 dETEAl.
Ag'.

Ta TTOEAAANAOYQOUMO TH £TTi ICWV BAGEWV
OVTO Kai €V Tai¢ a0Tai¢ TtIeaAARA0IG oo
AAARAOIG £OTiV.
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"E0Tw TTO0QOAANAOYpaupa T ABIA, EZHO emi
iowv Baoewv ovta tdv BI, ZH kai &v 1ai¢ auTaic
TIOEOAARAOIC TOTC A®, BH. Aéyw 0TI iooV £0TI TO
ABTI'A TtapaAAnAdypapuov 1o EZHO.

Emnelevxdwaoav yap ai BE, O. kai €Tei ion
eotiv 1 B 1) ZH, aAAa ] ZH 1) EO £oTiv ion, Kai
N BI dpa tf) E® £aTiv ion. €ici 8¢ Kai TTaQAAANAOL.
Kai €rtilevyvoouatv autacg ai EB, Or- ai 8¢ Ta¢
loag 1€ Kai TTOEAAANAOULC ETTI TO AUTA PEEN
erudevyvoouaal ioal Te Kai TIagAAANAoi €iot.
TIOEOAANAOYQappOV pa £0Ti TO EBIO. Kai €01V
ioov 1@ ABIA- Bao1v T yap auTt®d TNV avTnV EXEl
NV BT, Kai v 1o1¢ auTolc TTOEAAANAOIG 0TIV AUTR
T0i¢ Bl AG. dia ta autd on Kai 10 EZHO 1@ aut®
10 EBIO €oTv ioov- wate Kai 10 ABI'A
TIOQOAANAOYQAPHOV TG EZHO £oTiv icov.

Ta dpa TTAEOAANAOYQAPHA TA ETTI ICWV BACEWVY

OVTO Kai &V TO1¢ a0TAIg TTaEaAANAOIC Io0 GAANAOIG
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€0TIV- OTTEQ £0¢€l OETEQ.
AL

Ta Teiywva ta £TTi TG 00T BATEWC OvVTa
Kol €V T0i¢ aUToig TTOEAAARAOIG iIoa AAARAOIG

€0TIV.

"EoTw Teiywva ta ABIT, ABIT €1Ti TAC aUTiC
Bdoewc T BIM Kai v Tol¢ auTalc TIOQAAANAOIG
T0i¢ AA, BI'. Aéyw 0TI ioov €o0Ti 10 ABIT Tpiywvov
60 ABI 101y0VW.

EKBEBANCIW N AA €@’ EKATEQO TA PEQEN ETTI TA
E, Z, kai d10 pev 100 B 1fj FA TTapAdAANA0C fixdw N
BE, dia d¢ 100 I Tfj BA TtapdAAnAog Axdw N rZ.
TIOEOAANAOYQAPHOV GO ECTIV EKATEQOV TGV
EBIA, ABI'Z- kai giolv ioa- £TTi T€ YO THC aUTAC
Bdoewc €iol T Bl kai &v Tol¢ aLTalg

Tta@oAARAoIC Taig BN, EZ- kai €éomi To0 pév EBTA
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TIOEOAANAOYQAUHOL HUICL TO ABIT TRiywvov: N
yap AB didpetpoc auto dixa tépvel: To0 o€ ABIMZ
TIOEOAANAOYQAUHOL HUICL TO ABIT TRiywvov: N
yop Al d1apeTEOC aUTO diXa TEUVEL ioov A 0TI
10 ABI" Tpiywvov 16 ABIT Toly0vw.

Ta dpa Tpiywva Ta £TTi TR¢ aUTC PAoew OvTa
Kai v TOT¢ aUTaig TTOEAANAAOIC ioa AGAANAOIG

€0TiV- OTTEQ £D¢€l OETEQ.
An’.
Ta Teiywva ta £TTi IV BAoEWV OVTA Kai £V
TOI¢ aUTAIC TTOEOAARAOIG Ioa AAARAOIG ECTIV.
"Eotw Toiywva ta ABI, AEZ £mti iowv BAcewv
TV Bl EZ kai &v 1di¢ a01olc TTagaAAAAOIG TOTC
BZ, AA. Aéyw OTI ioov €0Ti T0 ABI™ Toiywvov 10

AEZ TolyWvW®.
EkBeBANcIw yop NAA €@’ EKATEQD TO PEEN ETTI
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10 H, ©, Kai d10 pév 100 B T FA TTAQAAANAOC
Ax9w N BH, dia 8¢ 100 Z 1) AE TTogdAANAOC
AXYw 1 ZO. TTaeaAANAOYyQOUOoV Ao E0TIV
EKATEQOV TV HBTA, AEZO- kai ioov 10 HBIA 16
AEZO- gti 1€ YO Iowv Bacewv giol TGV B, EZ
Kai €v Tai¢ aUTaic TTapaAARAoIC Tai¢ BZ, HO- kai
€01l T00 pév HBIA TtagaAAnAoyQApoL fUIcL TO
ABI™ 1piywvov. 1] yap AB diauetpog aoto dixa
TEpvEl- T00 0¢ AEZO TtapaAAn- AOyQAuPOoU UIcU
10 ZEA toiywvov- 1] yap AZ diapetpog aoTto dixa
TEUVEL ioov dpa £0Ti TO ABI Tpiywvov 16 AEZ
TOIYWVW.

Ta dpa Tpiywva Ta £TTi oWV BAcEwv OVTa Kai
€V TAIC aUTOIC TTAEOAANAAOIC ioa AANAAOIG ECTIV:

OTIEQ £0€I OETEQ.
A

Td oo Teiywva Ta £1Ti T aUTAC BAoew(

181



OVTO Kai €TTi T a0TO pPEQN, Kai £V THIC aOTANG

TIEOAARAOIG €0Tiv.

"Eotw ioa tpiywva Ta ABT, ABIT £mti Tfi¢ aOTAG
Bdoewc Ovta Kai Tt TO aLTA pEEN T BIN. Aéyw
OTI Kai £V TOTC a0TOTC TTOEAAANAAOIC ECTIV.

ETtee0Xdw yap 1 AA. Aéyw OTI TIOEAAANAGG
€otiv N AA i BT

Ei yap un, Nx9w o1& 100 A onueiou 1fj BI' e0d¢€ia
TTaEAAANAOC 1] AE, Kai ertelevxdw N ET. ioov apa
€0Ti T0 ABI™ 1piywvov @ EBI™ Toiywvw- £TTi T€ YO
A aLTAC Baoewg €oTiv aLT® TAHC Bl Kai €v 1ol
aUTOIC TTIOEAAANAOIC. GAAG TO ABI 16 ABIT €0V
ioov- Kai 10 ABI™ Gpa 1@ EBI icov £oTi 10 pEilov
T EANAOOOVI- OTTEQ £0TIV AdVUVATOV- OUK GO
TIOEAAANAOC €aTiv I AE Ti BI. Opoiwg o
deciéopev, 0TI 00" GAAN TIC TTIANV TAC AA- 1 AA Gpa
1A Bl €0Ti TapAAANAoC.
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Ta dpa ioa tEiywva ta £TTi TAC ALTAC BACEWC
OVTa Kai 7T T a0TA PEQEN, Kai €V TAIE ATl
TIOEOAANAOIC £OTIV- OTIEQ £0€1 OETEAl.

M.

[T ica Teiywva Ta £Tti iIcwv Badoewv Ovta

Ko ETTE T o0TO HEEN Kai €V TAIG o0TAlG

TIEOAARAOIG €0TiVv.]

pa’.
‘EQV TTOQOAANAOGYQOHHOV TRIYWV® BACIV TE
£XN Vv aLTNV Kai £V Tai¢ a0Taig TTOQAAARAOIG
R, SITAGGIOV £GTI TO TIOEOAANAGYQOHHOV TOD

TOIYWVOoU.

MapaAANAGypap oy yop 10 ABIA tTolywvw @
EBIM Bdoiv 1€ £XETw TNV ATV TNV Bl Kai &v T100¢

aUTOIC TTIOEAAANAOIC E0TwW TATg BIL, AE. Aéyw Ot
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OITIAACI0V £0TI TO ABI'A TTagoAANAGYyQap OV T0D
BEI to1ywvou.

Emtee0Xdw yap n Al icov on €oti 10 ABI’
Toiywvov @ EBI™ Tolywvw:- £TTi T€ YO TiC aUTAC
Bdoewg €otiv a0T® THC Bl Kai &v Tai¢ aLTAIC
TtagoAARAoIC Taig B, AE. aAAG TO ABTA
TIOEOAANAOYQAMHOV JITTAAGCIOV £0T1 TOD ABI
TOIYWVOUL- 1) Yo Al dIAPETEOC aUTO dixa TEUVEL-
woTe 10 ABIMA topaAAnAoypapupov kai 100 EBI
TOIYWVOU £aTi SITTAACIOV.

‘Edv Gpa TTogaAANAOYQOUMOV TIYWVW BACIV TE
&xn TV aLTAV Kai &v Taic alToic TTaEaANAAOIC 1,
OITIAACIOV €0TI TO TIAEAAANAOYQAHOV TOD

TOIyWVOoU- OTtEQ £0¢€1 OETEal.
HB.

T® d03évtl TRIYWVW IcoV

TINEOAAANAOYQOMHOV cUGTACHC I £V TH
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dod¢eion ywvia eLIVYQAMHW.

"E0Tw TO PEV dodev Tpiywvov 10 ABI, 1 8¢
dod€ioa ywvia evdUypappog N A- d¢i o 16 ABI
TOIYWVW iGoV TIORAAANAOYQAPOV cuaTcaadal
ev 1A A ywvia e0SuypAupw.

Tetpnodw N Bl dixa kata 10 E, Kai €mmeeXdw
N AE, Kai ouveaTatw T1E0¢ Th El €0d¢ia kai 1(
TIEOC aUTH onueiw T E T A ywvia ion n umo
FEZ, kai o100 pev 100 A T} EIN TTopdAANAOg NX9w 1
AH, 31 o¢ 100 I' Tf] EZ TtopdAAnAo¢ fixdw 1 MNH-
TIOEOAANAOYapUOV Apa £0Ti TO ZEIMH. kai el
ion €oTiv | BE T EI, ioov £oTi kai 10 ABE
Toiywvov T@® AET Tolywvw:- £TTi TE YOQ i0wWV
Baoewv €iol Tv BE, EI kai &v 1ai¢ avtaic
TToeaAANA0IC Taig BIL, AH- dirtAdaiov Gpa £0Ti 1O
ABI™ 1piywvov 100 AEI tolyvou. €0l O Kai TO

ZETH mtapaAAnAoypaupov dirtadaiov 100 AEN
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TOIYWVOUL- BAaCIv T€ YaQ aUTQ® TV auTnv EXEL Kai
€V TOIC aLTAIC £0TIV aUTG TIAEAAANAAOIC- Io0V Ao
€0Ti T0 ZEIMH mtagaAAnAdypappov 1o ABI
TOIYWVW. Kai £xel TNV OTIO MEZ ywviav ionv Ti
dodeion 1A A.

T&® Gpa dodevtl Tolywvw TQ ABI icov
TIOEOAANAOYQAMUOV cuveéoTatal T0 ZEMH év
ywvia T 010 MEZ, AT €0Tiv ion T A- OTteQ £J¢€l

Ttolfjoal.
Hy.

Moavtog TTOEUAANAOYQAUMOL TAV TIEQI TRV
OIAMETOOV TIOPAAANAOYQUUH®WVY TH

TIHEATIANEWHOTH Ioo AAAQAOIG £CTiV.

"E0TW TIOQAAANAGYQAUMOV TO ABIA, SIAUETQOC
0¢ avtod N A, Ttepi o€ v Al TTaQaAANAOYQOU U

MEV E0TW T EO, ZH, 10 8¢ Aeyopeva
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TapaTtAnowuata ta BK, KA. Aéyw 0TI ioov €0Ti T0
BK mtapamtAnpwua 1@ KA TTaoTtANQWUaATL.

‘ETtEl YO TTOQOAANAOYQOUMOV €0TI TO ABIA,
dlapEeTEOC 6¢ autol 1 Arll, iocov €oTi 10 ABI
Toiywvov T@ AlA TOIlYyWV®. TIAAY, ETTEI
TIOEOAANAOYQAPUOV €0TI TO EO, d1apETQOC O
autod €otiv N AK, ioov €oTi T0 AEK Tpiywvov T
AOK ToIy®vw. d1a T& aLTO Or) Kai 10 KZI
Toiywvov 16 KHI éomv foov. el o0v 10 pév AEK
TRiywvov T@® AOK TIywvw £0Tiv ioov, T0 0¢ KZI
0 KHI, 10 AEK T1piywvov peta 100 KHI icov £oTi
0 AOK T1olywvw et 100 KZIM. €011 € Kai OAoV
10 ABI™ 1piywvov 0Aw t@® AAT ioov- AoiTtov apa
10 BK 1t0gamtAfpwpa AOITTR TG KA
TIOQATIANQWUATI 0TIV (O0V.

Mavtog dpa TTIHEOAANAOYQAUHOL XWEIoL TGV
TIEQI TNV JIAPETQOV TIOROAANAOYQAUMWY TA

TIOQATIANEWHATA I00 AANAAOIC ECTIV- OTIEQ £OEI
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OEIEal.
HO'.

Magd tv dodeicav evdeiav T dodévtl
TEIYWV® 100V TIHEOAANAOYQAMIOV
IO BaAETV €v T dodeion ywvia

ELIVYQAUHW.

"EoTtw N pev dodeioa evdeia 1 AB, 10 0¢ dodev
Toiywvov 10 I, 1 8¢ dod€ioa ywvia euBVYQAUHOG
N A- 3€T dn Ttapd v dod€ioav evdeiav TNV AB T
d0TEVTI TOIYWVW TG I IooV TTAQOAANAGYQO IOV
TTORAPBOAEIV v ion T A ywviq.

SuVeEoTATW 1O I TRIyWVW ooV
TIOEOAANAOY AoV T0 BEZH €v ywvia tf 0110
EBH, 1) €otv ion tf A- Kai Keiodw OTE ETT
g0deiac sival v BE tfj AB, Kai dirjxSw 1y ZH &

10 O, Kai o1t 100 A o0TtoTéEQQ TV BH, EZ
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TIOEAAANAOC NxJw N AG, Kai eTteleXdw 1 OB.
Kal €TTel €i¢ TTaQOAARAOLG TAC AO, EZ e0d<€ln
EVETTIEOEV I OZ, ai dpa UTIO AOZ, ©ZE ywvial
duaiv 0pddic eictv ioal. ai dpa OTIO BOH, HZE
d00 03V EAACOOVEG €ioIv- ai OE ATIO
ENOOCOVWV N OV0 0PIV EiC ATTEIQOV
EKBaANOpEVaI cupTTiTITOUVCIV. Oi ©B, ZE dpa
EKBaAAOpeval oupTtiecodvral. EKBePARcIwaav Kai
CLUTUTTTETWOOV Katd 10 K, Kai o1t 100 K onueiov
OTIOTEQQ TQV EA, ZO mtapdAAnAog fxdw N KA,
Kai ekBePAnodwoav ai A, HB emti ta A, M
onuEia. TTaEOAANAOYQAUHOV G £0Ti TO OAKZ,
dlapeTEOC 6¢ autod 1 OK, Tepi 8¢ TNV OK
TIAQOAANAOYQapa pev Ta AH, ME, G O¢
Aeyopeva TtaparAnpwpota ta AB, BZ- icov dpa
€0Ti TO AB 10 BZ. AN 10 BZ 10 I T0IY0WVW £0TIV
ioov- Kai T0 AB Gpa 1@ I €0TIv ioov. Kai €TTEl ion
€0Tiv N UTTO HBE ywvia 1fj UTT0 ABM, GAAG 1) OTTO
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HBE tf] A €oTIv ion, Kai n uTto ABM Gpa tf A
ywvia €aTiv ion.

Mapd v dodeioav dpa evdeiav TV AB 16
d0JEVTI TOIYWVW T I Io0V TTAQOAANAGYQO IOV
TrapaBEBANTal TO0 AB €v ywvid Th) 0TI0 ABM, N

eotiv ion T A- O1tEQ £0¢€1 TToIROl.
ME’.
T® d03évtl eLIVYEAUMW ooV

TTOEOAANAOYQOMHOV CLCTAHCHCGIAI €V Ti)

dodcion ywvia eLIVYQAMHW.

"E0TW TO PEV 00JEV eLJVYpOUpOV TO ABIA, 1)
d¢ dodeloa ywvia ebJVypappog N E- d€l or 10
ABIMA ebduypAupw 100V TIOEAAANAOYQOUOV
ouvotioacdal ev T dodeion ywvia T E.

‘EmnteleLxdw 1 AB, kai cuveoTdtw T® ABA

TOIYWVW 100V TIAQOAANAOYQAUUOV TO ZO &V Th
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LTIO OKZ ywviq, 1| €otiv ion T E- Kai
TapaBeBANodw TtaEd v HO evd€iav 16 ABI
TOIYWVW 100V TIAQOAANAOYapov T0 HM év Th
0TIO HOM ywviq, f) €otv ion 1) E. kai €mein E
ywvia EKoTEQQ TGV UTTIO OKZ, HOM €oTv ion, Kai
N OTIO0 OKZ dpa Tfj LTTO HOM €0TIV ioN. KOIVN
TIPOOKEITYw 1 UTTIO KOH- ai pa uTIO ZKO, KOH
T0ic UTTO KOH, HOM ioal gioiv. AN’ ai UTTO ZKO,
KOH duaiv 0pddic ioal gigiv- Kai ai 0TI0 KOH,
HOM Gpa dvo 0pJaI¢ ical igiv. TTEOC O TIvI
e0deia T HO Kai @ 11e0¢ aUTh onueiw @ © dVo
eLIETal ai KO, ©OM un €1Ti T0 aLTA PEEN KEeipeval
T0¢ €@eéfig ywviag dVo 0pddic ioag TtolodoIv- ETT
evdeiog apa €ativ N KO 1) ©M- Kai £TTEl €IC
TtaeaAANAouC Ta¢ KM, ZH e0d€ia evémeoev 1 ©OH,
ai EvoANGE ywvial ai 0TT0 MOH, OHZ ioai
OAANAQIC €igiv. KOIVI) TIQOOKEIGDW 1] LTIO OHA- i

Gpa LTIO MOH, OHA Tai¢ LTIO OHZ, OHA ical
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€igiv. GAN" ai IO MOH, OHA d00 0pddi¢ ical
eigiv- kai ai VIO O®HZ, OHA dpa dVo 0pdaic ical
eigiv- €T’ evJeiag apa €otiv N ZH T HA. Kai ETtei
N ZK 1fj ©H ion 1€ Kai TTagdAANAOC 0TIV, AN
Kai N OH 1} MA, Kai ] KZ apa tf) MA ion te Kai
TIOEAAANAOC €0TIV- Kai ETTICELYVVOLCIV AUTOC
euETan ai KM, ZA- kai ai KM, ZA Gpa ioal te Kai
TIOEAAANAOI €i01V- TTAEAAANAOYQOUUOV da £0Ti
10 KZAM. Kai £Ttel ioov €aTi 10 pev ABA toiywvov
T ZO TIaEOAANAOYQAMUHW, TO O ABIT T HM,
OAov Gpa 10 ABIA e080ypappov OAw T KZAM
TIOEOAANAOYQAUHW £0TIV IO0V.

T& dpa dodevt eLIVYEAPUW TQ ABIA icov
TIOQOA- ANAOYQOUpOoV cuvéaTatal T0 KZAM &v
ywvia T 0TT0 ZKM, 1 €otv ion T dodeion Tf E-

OTtEQ £d¢€1 TTOIfOAl.

MG’ .
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ATT0 Tij¢ d0d¢ciong svdciag TeTEpdywvov

avayeayoail.

"Eotw 1) dod€ioa eLIETa 1] AB- €T dr) aTto TAC
AB e0d¢eiag tetpdywvov avaypdayal.

"Hx9w 1fj AB €0d¢ia amo 100 Tpo¢ auTh
onueiov 100 A TIp0¢ 0pdac 1 All, Kai keiodw T AB
ion N AA- kai 10 pév 100 A onpeiov 16 AB
TIEAAANAOC Nxdw N AE, 310 ¢ t00 B onueiou Ti
AA TtapdAANA0C NXJw 1 BE. TTopaAANAOyQOupOov
tpa £oTi T0 AAEB- ion Gpa €aTiv N pev AB Ti) AE,
N 8¢ AA tf) BE. GAAG i AB Tfj AA €oTiv ion- ai
T€000pEC apa ai BA, AA, AE, EB ioal aA\AAQIG
eioiv- icoTAELEOV Gpa £0Ti TO AAEB
TIOEOAANAOYQAPHOV. Aéyw O, OTI Kai
opdoywviov. ETTEl YAQ €i¢ TTORAAANAAOLG TOC AB,
AE e09€ia évemeaey 1 AA, ai dpa UTIO BAA, AAE

ywvial 000 0pddi¢ ioal gigiv. 0pdr) OE 1] LTIO BAA-
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0pdn dpa Kai N uTto AAE. TV o€
TTIOEOAANAOYQAUHWY XwWQEiwV ai aTtEVavTioV
TIAEVQQI TE Kai Ywvial ioal AANAAAIG €igiv- 09N
G0 Kai EKATEQO TV aTtevavtiov TGV UTIO ABE,
BEA ywvidv.

Opdoywviov dpa £aTi TO AAEB. €deixdn o€ Kai
ICOTIAELEOV. TETEAYWVOV GEa £0TIV- Kai E0TIV ATIO
¢ AB e0d¢iog avayeypaupévov- OTTEQ D¢l

Ttolfjoal.
pg'.

'EV T01¢ 0p30ywViolg TEIYWVOIC TO ATIO TH(G
NV 03NV ywviav OTToTEIVOUO NG TIAELQEAG
TETEAYWVOV 100V £0Ti TOIG ATIO TV THV 03NV

YWViov TIEQIEXOVO DV TIAELEAV TETQUYWVOIG,.

"EoTtw TRiywvov 0pdoywviov 10 ABIT 0pdrv

EXoV TNV UTTIO BAT ywviav. Aéyw 0TI TO ATT0 TG
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BI' tetpdywvov ioov £0Ti TOIC atto TV BA, Al
TETQAYWVOIC.

Avayeypd@dw yap amo pev Thc B tetpdywvov
10 BAET, armo &8¢ 1®v BA, Al ta HB, O, kai dia
100 A OTT0TEQQ TGV BA, M'E TTOQAAANAOG AXSW N
AN kai emteleLxdwoav ai AA, ZI. Kai €Ttel 009N
E0TIV EKATEQO TGOV LTIO BAT, BAH ywvi®v, TT00C
Or Tvi eLVeia Th BA Kai 16 TTp0¢ aUTH oNUEiw TR
A 300 eVI€Tal ai AL, AH pn €Tl T a0Ta JEEN
Keipyeval Ta¢ €pe&Rg ywviag duaiv 0pdaic ioag
molodatv- €Tt e0deiog Gpa €oTiv N FA T AH. dik
10 a0Ta O Kai 1] BA T A €otiv €T bd€iag. Kai
ETTEl Ion €0Tiv 1] UTTO ABI™ ywvia Tfj UTIO ZBA-
0031 YO EKATEQQA: KOIVI| TIQOOKEITYwW 1] LTTO ABI-
OAn dpa ) OTTIO ABA OAn Tfj LTIO ZBI €aTiv ion. Kai
ETIEl lon €oTiv 1] pyév AB T BIN, 1) 8¢ ZB 11} BA, d00
on ai AB, BA d00 1di¢ ZB, BI' ioal €igiv Ekatepa

EKOTEQQ- KOl ywvia 1 uTTO ABA ywvia Tf uTto ZBIr
195



ion- Bdoig apa N AA Baoel Tf ZI €aTiv ion, Kai 10
ABA Tpiywvov 1@ ZBI™ Tolywvw €0Tiv Io00V- Kai
€0t To0 pev ABA ToIy®wvou JITTAACIoV TO BA
TIOEOAANAOYQAMHOV: BACIV TE YOQ TRV AUTHV
gxoual TNV BA Kai €v Tai¢ a0Tolg €iol TTAEAAANAOIG
Tai¢ BA, AN- 100 d¢ ZBTI 101yovou SITTAACIoV TO
HB tetpdywvov- BAaactv 1€ ya TIAAIV THV aUTHV
£X0UL0l TNV ZB Kai &v 1ai¢ aUTalg €i01 TIAOQAAANAOIC
T00¢ ZB, HI. ioov apa €oTi Kai 10 BA
TIOEOAANAOYQAMHOV TG HB TETROYWV®. OP0iwC
on €mmievuyvupEvwy TOV AE, BK deixdnoetal Kai
10 A\ TT0QaAANAOYQAMHOV icov T6 O
TETPAYWVW- OAoV dpa 10 BAEI teTpdywvov dUai
T0iC HB, OI TETPOYWVOIC ITOV £OTIV. Kai E0TI TO
beEv BAEI tetpaywvov aro tii¢ Bl avaypa@év, 1a
0¢ HB, OI amo t&v BA, ATl. 10 dpa aro tfig Bl
TIAELEAC TETPAYWVOV 00V £C0TI TOIC ATIO TV BA,

Al TIAELEGV TETEAYWVOIC.
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‘Ev dpa 10i¢ 0pdoywviolg Tolywvolg TO atto THC
TNV 03NV ywviav LTTOTEIVOLANC TIAELEAC
TETOAYWVOV 100V £0TI TOIC ATIO TGV TNV 0NV
ywviav TIEQIEXOLO GV TIAELEGV TETQAYWVOIC:

OTIEQ E£0€I OETEQL.
un".
'EQV TOIYWVOU TO ATIO HIAC TV TIAELQRDV
TETEAYWVOV iCoV 1] TOIC KTTO TGV AOITIGV T0D
TEIYWVOUL V0 TIAELEAV TETEAYWVOIC, N

TLEQIEXOHEVN YwVia UTTO TAV AoITtAV 10D

TEIYWVOUL VO TIAEUEAV 03N £CTIV.

Toiywvou yap 100 ABI" 10 amo uidg g Brr
TIAELEAC TETPAYWVOV 00V E0TW TOIC ATIO TV BA,
Al TIAeLEGV TETPAYWVOIC. AEyw OTI 03I ECTIV )
LTIO BAT ywvia.

"Hx9w yap armo 100 A anueiou i Al evdeia
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TIEOC 0pdac¢ N AA Kai keiodw T BA'ion n AA, kai
eTeCeVXdw N AT, €mteil ion €aTiv 1 AA T AB, ioov
€0TI KOl TO aTT0 TAC AA TETEAYWVOV TR ATIO TAC
AB TETPAYWVW. KOIVOV TIQOCOKEIGTW TO ATIO TG
Al TeTpAywvov- Ta dpa aTto v AA, Al
TETOAYWVA (00 €0TI TOIC ATIO TGV BA, Al
TETPAYWVOIG. OAAQ TOIG pEV ATIO TV AA, AT icov
€0TI TO ATIO T Al 003 yap €oTiv 1] UTIO AATI
ywvia- Toi¢ ¢ amo t@v BA, Al icov £0Ti TO ATTO
TAg BI'- OTTOKEITON YAQE- TO Gpa aTto THg Al
TETOAYWVOV 00V £0TI TQ aTto ¢ BIN TETRAYWV®:
(WOTE Kai TTAsva N Al T Bl €oTiv ion- Kai ETtei
ion €ativ 1 AA T AB, Koivr) 8¢ 1] Al,, d0U0 dn ai AA,
Al d0o 1aic BA, Al ioal igiv- kai Baoig n Al
Bdaoel 1} Bl ion- ywvia dpa 1) 0110 AAT ywvia Tf
OTIO BATI €aTiv fon. 0pdn o€ 1) 0TT0 AAT- 0pdr) dpa
kai 1 UTTO BAT.

‘Eav dpa Telywvou TO ATIO MGG TV TIASLEGV
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TETOAYWVOV {00V f TOIC ATIO TGOV AoITédV 100
TOIYWVOU 0V0 TIAELEMV TETEAYWVOIC, N
TIEQIEXOMEVN YWVia UTIO TGV AOITIQV T0D
TEIYWVOUL V0 TIAELEGV 0PN €0TIV- OTTEQ £DEI

OEiéal.
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GLOSSARIO

In un primo studio & conveniente, leggere rapi-
damente i postulati e le nozioni comuni, e poi su-
bito la prima proposizione (p. 6), tralasciando le
lunghe spiegazioni dei termini geometrici, poiché
esse, pur avendo avuto ragione di essere per i
greci, sono poco utili a noi, ai quali questi termini
sono notissimi e fanno oramai parte della lingua
comune.

Per facilitar 'uso di questo glossario, sono per-
cio state escluse le parole, appartenenti alla lin-
gua comune dei greci, le quali compaiono soltan-
to nelle pp. 115-118.

Dei verbi sono date le varie forme adoperate
nel testo, sotto la forma dellinfinito presente. Del-

le altre parole e data soltanto una delle forme
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adoperate.

ayelv condurre
Axdw, AxSwaoav, AKtal, ayayeiv

aiteiv domandare
Ntodw

aitiuota postulati

advvatov impossibile

OAAG ma

aAAnAoug I'un l'altro

avayQa@Eelv costruire
avayeypa@dw, avaypayal, avaypagey,
AVaYEYQUPEVOV

avioog diseguale

artelpog infinito

ATIEVAVTIOV Opposto

a1to da

apa dunque
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aQxn principio
atoTtog assurdo
a0TOC Stesso
agalpeiv togliere
apalpedf, apnenodw, agnental, APeAEvV
Baolc base
ydp poiché
voda@elv descrivere
yodageaodal, yeyod@dw
yoauun linea
ywvia angolo
o€ poi, dunque
delkvuval dimostrare
Ociéopev, O€ical, €deixdn, €deixdnaav,
OEIXINOETAl
OElV esser necessario
Oel, £0¢l

dla per
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dlayev condurre
OINXIW

olapeTpoc diagonale, diametro

dlaotnua distanza

o1doval dare
009¢€v, doJEvtog, dodévtl, dod€ioa, dodeionc,
dodeion, dod€ioav, dodcioal, 0oV,
oodeioalc

OITAdoI0¢ doppio

dixa per meta

duvatov possibile

d0o due

€QV se

€l se

gival essere
€0Tiv, €ioiv, E0TW, E0TWOAV, £0TAL, EGOVTAl,
oy, i, 6vTa

€ic verso
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ékatepog I'uno e l'altro
¢k da
ektoc fuori
EKBAAAeV prolungare
eKBePANCIW, EKBEBANCIWOOV, EKBAAETVY,
EKBaiAopEvag, EKPBarAopEval
EKKETODI esser preso
EKKeIoDW
EANAOOWVY minore
EUTTITITEIV incontrare
EUTUTTITETW, EUTIETITWKEY, EVETIECEV,
EUTTITITOVOO
Evin
EVTOC entro
EVOANGE alternamente
£€vvola nozione
€€ da
ETEl poiché
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ETU su, per

grudevyvuval congiungere
ETI(ELYVUOULOIY, ETIE(ELXIW, ETECELXDWaTAV,
eTidevyvoTwoav, EmIdeLyvUTWaAVY,
eTilevxdeioaq, ETILEVYVUUEVQWV,
emidevyvoouaoal

£TEQOC altro

evd¢eia retta

e0J0ypappov rettilineo

e@apuolev coincidere
epapuolovta, EQapuolOUEVEC,
e@apuolouEVoL, EQapUOTEl, EQaguoadaonc,
£QAQUOCOVTOC, EQPOQUOCOUCIV

e@e&ic di seguito

£QIOTOVOI erigere
EQPETTNKEV, EPECTNKUIN

EXEIV avere

EXEL, EXOUOIV, EXETW, EXN, EXOV, EXOVTA,
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gxouvaoav, £xovaal, EE€l
fn che
NUIOL meta
NToI ovvero
Toocg eguale
ioOTTIAELEOV equilatero
[00OKEAEC isoscele
KAJETOC cateto
Kali e
KOAEIV chiamare
KOAETTOI
Kotd per, ad
KOTOAEITIOPEVOV rimanente
KEIoYAI esser posto
KEioDW, KEeipeval
KEVTQOV centro
KOoIvr) comune

Kopu®n vertice
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KOKAOC circolo
AdpBavev prendere
eiaNedw
AEyewv dire
AEYW, AEyoueva
Agittew lasciare
AOITTOC resto
MEilwv maggiore
MEV pure, bensi
MEQOC parte
META con
METOAQUPBAVEIV permutare
METOAAPBAVOUEVAL, HETOAOUBAVOUEVAC
ur} non
MNOETEQOC hessun dei due
Mia una
vOv ora
ol
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OAoc intero

opoiwg similmente
0&0C acuto

OTIEQ Cio che
0Tt0TEQOC qual dei due
opdoywviog ortogonale, rettangolare
0030c¢ retto

otav quando

ot che

o¢ il quale, che

o00dE né

oUdEV niente

o0(K) non

o0v dunque

TIGAIV di nuovo

Ttac¢ tutto

Tapd ad

TIAQABAAAEIV applicare TTapaBAAAEIV
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TtapaBeBANodw, TTapaBEBANTAL, TIOQUBAAEY
TIaEOAANAOYpappov parallelogrammo
TIapAAANAo¢ parallelo
TIAQATIAN QWU complemento
TIETIEQOIOUEVN terminata
TIEQI intorno
TIEQIEXEIV comprendere

TIEQIEXOULOIV, TIEQIEEOVLTIV, TIEQIEXOLO RV,

TIEQIEXOMEVI, TIEQIEXOUEVNV
TIAELEA lato
TIANV eccetto
TIOALC molto
TToIEIV fare

TToI€T, Ttolo0a1v, TTOIf, TTOIWCIV, TIOIEITW,

TIOIEITWOaV, TIOIfjoal, TIOINOEL, TIETIOINKEY
TIPOC Verso
TIROOEKPAAAEIV prolungare

TIPOOEKPBEBANCIW, TIROCEKBEPANTIWOAY,
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TTPOOEKPBANJEIoEC, TIPOOEKBANTEICOV

TIQOOKEIoJaI essere aggiunto
TIQOOKEITTW

TpoaoTIdéval aggiungere
TIPOOTED

onueiov punto

otodeioa eretta

OUMTTTITEIV concorrere
CUMTLTITOVOIV, CLUTTTITOVOOL, cLPTIECODVTAL,
OUUTUTITETWOOV

ouVvIOTAvVOI costruire
OUVECTATW, CLUVECTATOI, CUVECTATWOAV,
ouviotavtal, cuotrjoacdal, cuoTad®aly,
cuotadnoovtal, cuotadeioal

OLVEXEC continuo

oxfua figura

Tepvelv dividere

TEUVEL, TEYVOULOIV, TEPVWOIV, TETUNOIW,
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TETUNTOAI, TEPEIV, TETPNHEVEG
TEOO0QEC quattro
TETPAYwWVOV quadrato
TIdéval porre

J€adal, TI9EPEVOL
Tic alcuno
TaTIECI0V trapezio
TQEIC tre
Tpiywvov triangolo
TUXOV a caso
UTTEQEXEIV Superare
UTTO da
UTTOKETodaI supporre

UTTOKEITAl

UTTOTEIVEIV Sottendere

uTtoTEIVEL, LTTIOTEIVOL DIV, UTTOTEIVOLOQ,

vTToTEiVOLONC, LTTOTEIVOUTAV, LTIOTEIVOLaQl

XwEiov spazio
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w¢ come

(WOTE sicché
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